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OTTONIS GIBELILII
Femarid-Hollatt

INTRODUCTIO

MUSICA THEORE'TI-
CZE DIDACTICE,

. In qnﬁ

Prxcipua ¢jus Principia, cumprimis vero Mathematica,
1N gratiag omnium Gaeggra dd veramScientiarum merhodum concinnata,
{fumm3i p;:r?rcr peri’picuft;ne ac brevitate proponuntur 5 nec tantim ad
MONOCHORDUM,Jed aliaquoqy hodie ufitatiorad nobiliera In-
firumeiita, thm fe¢tindling veterem tim novam Mufices ratio-
nem,accurate applicantur.

PARS GENERALIS

e v6y Osiay Mubnudray duihiryre; Mumnis arira,
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E‘Zfsy’frﬁﬁma ¢ Celfisfime
COMITI ac DOMINO,

PDN..PHALIP P
Comiti Schaumburgt, Lip
piz ac Sternbergz, &c. Domino
fuo Clementisfimo

Humillimo animo

2. D. D,
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Hluftrisfime ac Celfisiime

Comes,Domine Clementisfime,

ol Uanta {it Diiciplinarum MathematicarumDi-
W onitasac Preftantia, qudm late item pateatea-
- rum Ufus inczteris quoque Scientiis & Arti-
sbus recte percipiendis, neminem fugit, nifi quii
reilitcerariz plant eft hofpes.  Sicut & hoc nemo eru-
ditorum ignorat , easdemapudIntelligentes clim ad o-
mnes a&iones humanas ; thmad Rempublicambene in-
ftituendam & adminiftrandam,pacis & belli temporibus,
non tam utiles quam omnino neceflarias {emper effe ha-

bitas. Quz porrd haramperfpelta, & camincredibili

voluptate comjuncta Necesfitas atque Utilitas, omnibus
{eculis mortalium animos aded affecit , utnonhomines

- foliim Privatifed SummiquoqueViri, Imperatores, Re-

ges,Duces, Principes, Comitesaliique Magnates, mirum
in modum easadamarint, innumeris beneficiis & fumti-
bus confervarintac propagirint, iméipfi denique non-
nulli in hifce praftantisfimi evaferint Artifiees: cujus
rel exempla Mathematicorum paginz pasfim exhibent.
E 7o autem hic loci ut tribus duntaxat verbis innuam,

quid & quatenus Scientiz Mathematicz ad Muficam ca-
peflendam conferant , idfans auda&er dico& affirmare

~ 1 - bm-"
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habeo., Principia Mathematica fulcrum & bafin totius
effe Mufices , & quibus tanquam Ariadnes filoin omni-
busintricatioribus difficultatibus unice utendum, Etfi
verd hazcitafe habent , nullatamen Pars Mufices 2 pau-
cioribus hadtenus fuit exculra ; quamipia Theoretica,
ejusmodifundamina ex Mathefi defumta continens. Qua
de re Johannes Lippius S.Theol. D. & tam{cientiaMu.
{ica quim univer{a Philofophia Vir Clarisfimus , ante
quadragintaalignot annosalicubi hzcemifit verba: - Qus
fit,inquiens, ut Flarmonia Mufica quoad Effectin bodie, [i it

qHam alias, ﬁarenﬁk;’fﬂrd, mgkfh—fﬁma it gzmad Canfas ¢ Funda-

mentagensing Metho lica?  Mathematicieamtranfilinnt : Cantores
nefcimnt : nil curant Componifte.  1d quod quamvere {ic di-
Ctum, & quf)modu, alidasforte dabitur excutiendi locus,
Etenim ?GRG1‘:1‘.c0-s,{'Euclidem intelligo,N icomachum
Gerafenum,Gaudentium, Ariftidem Quintilianum, Di-
dymum,Prolemzum, & quifuntcxter 1) itempolft Seve-
rinum Boétium, R omanum, nemo fere de hujusmodi re-
bus accuratum & exquifitum quicquam litteris manda-
vit, przter JOSEPHUM ZARLINUM Clodienfem
Italum, qui Venetiisantefeculum ferme Capellz - (uti
loquimur) fuitMagiiter. Is aded primus & optimus
et inter Recentiores Autor, quippequi, Virin {uo ge-
nere eruditisimus , & cujus divini ingenii acumen ino-
mnibus paginiselucet, ftupenda cum cura & diligentia

aliquot
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aliquotlibros i nflitutionum & Demonftrationum Har-
monicarum (quos vocat)confcripfic, inquibusuniyer-
{fam Muficen , tam Theorcticam quam P muhd ,tanta
dexteritate & fidelitate docet yutjure merito1 11m= m«
circomaneat fama & giolia {empiterna. Nec 11“ mul-
to }?ﬂﬁl\ub}]‘ﬁt uidam Florentinus s Fincentins Galilens
Vir ctiam multz leCtionis varizque eruditionis, t.x‘f:
q.nud prmmmt in Dialogo della Ef'fca antica e mmf:m«
Verim , quia utcmuﬁ Inperegrino , | ﬂhw videlicet
ldiomte fcnpilt ad paucorum Muficorun peryene-
runtm.mus,h uidemnec ab omnib um tel Em' poterant:
tumetiam {uprd nominatus Boetiusund cum / A ntef w 2~
nis {uis Gracis ;. non uiﬁ'm ft'czulmi*t.k Bibliothects
contincbatur & coerceba Hinc in Germania 1ft-
hoc fiudium Muficum Theo rct’:cum rarum p rorfus atqs;
infre autzmmlr, c‘uippe clmplurimis ad veraejus Prin-
clpiamanu 1-' k1o Jum; denegaretur , donec tandem Vir
CL. & Excellentisfimus Seth ,gf::ns-r;'?;.r:{czv ory Scholz
quondam Lipfie "E Cantor optime meritus , Lingua-
rum & Mathefeos peritis{imus , exjamdicto Zarlino
aliisque,ejusmodi vera Principia Mufica Theoretica in
fua tranfulic iCIIp ,  Germanorimgue pofteritati
meliore de notd commendavit: quem dcmrcps prater
fuperiuscitatum D, Tobanmem pr,(mrm cumprimis quoque
feeuti funt Henricws Baryphonns & Henricws Grimmizs,,

Ve Cantos-
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Cantores, ille Scholx Quedlinb urgenfis,hic Magdebur-
genfis, Viri{ane Litteratis{imi, ac Mufici,qua Praxiqua

" Theoria prxﬁantisﬁmi.

Quandoquidem verd & ego in {fimili funtione
Scholaftica conftitutus Muficam jam ulera aliquot vi-
ginti annos traclo, mihi quoque id negotii davi femper
credidi, omnemeum {tudium, operam, laborem, dili-
gentiam e conferre & dirigere, ut autoritate atqueex-
emplo talium Excellentisfimorum Muficorum , non
particulz tantm Mufices , {ed univerfz hujus nobilisfi-
mz Scientiz & Artis Principiagenuina juventuti trade-
rem, iecnon, quantum pro ingenioli mei poflem tenui-
tate , ha&enus nondum fatis cognita& exculea quedam,
ad pofteros transmitterem. 1d quod conatus, tandem
effeci, ut operis & horis {uccifivis fuper cxtera, qu jam
antehac divulgavi -, taliaetiamatque hoc Opufculum
continet, in chartas conjecerim; quanquam hocip fum,
deficientibus fumtibus , neque dum planeintegrom, {ed
primam duntaxat ejus Partem hic expromo ; alteram
interim Partem , Deo {inente & juvante, propediem
quoque [ublecuturam promittens.

Hoc itaqueftudiorum meorum libamen, T, [llu-
fhrisfime Comes,offero & confecro, quod Celf T. cumo-
mnibus Licteris & Artibus, timinprimis etiam divina

illa ac nunquam {atis laudata Mufice vehementer dele-
&art



~§e3(0)&ed-
Gari {ciam: humillimis precibus contendens, ut Celf.
T. laborem hunc meum qualemcunque & quantulum-
cunque Clementiac fereno vultu,, manibusque benignis
accipere,fovere, tueri; & non tamipfum exile & leviden-
fe Munufculum, quim demisfisfimum offerentis animum
Celf. T. fervitia humillima prebere geltientem, re-
fpicere; conatibusquemeis, juventutilitterariz, ut f; pe-
ro, proficuis & utilibus, Clementiaac Gratiafuacalcar
addere dignetur. Deuster Opt. Max, Celf, T. quam
diutisfimé fofpitet propitiafua benignitate | omnique
profperitatis, benedi&tionis feliciratisque copia, una
cum Celfisfima Conjuge & univerfa lluftriflima Fami-
lia, maximo {ubditorum bono, confervet.  Itavovebam
& {cribebam Minp £ 4, Iduum Martii Anno c1s10¢ 1x.

Hinfirisfime Celfitndinis The

Humillimus Cliens

Orto GiseLrus
Canzor Schols Mindenés,
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Px. OTTONEM GIBELIUM

Introdudionem Muficam edentem,
e

LT fic adlandem doctis contibus, Solertes favilem javenes mirentur & ar~

alrim tem
2 Affectas itersinggtua flatione ce- Stave melos cupiditencrumque effingere
: lebris | CANLHIL '
'Cf;,;‘ﬂ:', qite veré poffant oynave fidelom (}[__ ulto veluts cxefcit felicior avo
A -'?H’ut'-'. , dignofy, tuomeditandolia- Avbory cummagno [ylve foren ’F’fﬁmti
baves . GIL nomercye(ont .i-D‘f.JF.;Hn'.:J.'HE Gitbeit
OJ k ;,-;_,-r;'._ ::.-,;'r}jf;,.:;r,;m; quain naclus es, Q_f-.m pia ceim ';'.i.'H’i'luiif ?':?J"-;}?E.-{f‘!r!': (}-m*
ariaAs, | bals 'J“u.r :
J'r'l““f*-'.fffﬂ-'f"a(,!'r'd"?’-'(?”g;{j tivonibus , atque) Harmoniensque cui labor eft ante omnia
'(r il ;..J..o plane [ecretaminoribus alme| ctre,
Mufice , & optatabreyitase bene oinia,  Ing ipie eximigm [acro eApolline judice
pandis | cantum (mam
Que jucundorum [funt fundamenta fono- Fingers , pravipicrquie acti conamine pal-

Hiin Multisy inque fcholis decti celel iyabirur I-
i leges artis modulatio pofcit | acin (107,
pid , ﬂ [tudium Sophocleo car wiinel Dodtor jucindi & fuavis modulaminis an-
argnum ! Peig bown n-:ﬂ:m.'u,ju”mj.-z!r* g, labore,
Ho j_u,}mu nfnm,gf” (hqms f,ﬁhruih ALteris comitatuy honor quichii nf' rid

almum LANTHS

‘E—;‘:r.. .1‘- .lr' sl . i” !u.;rI{Tr.’a”}hHH'u nore| Extollit,dotl &£ !-I’JJ»r’flf"’"”ﬁ Cantena,
B xponet ¢ ¢ Cerre ha 8t | f-‘J'JEj\,“JI meletemat. d A\amg age Fir Mufis & pf}ﬂu,[; care Gi=
fﬂH(f:‘Jf;. (‘temp lum| belty
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Mufaram reforiare doges ::umm,w Qe jactiere dii r”mf' :'r"-'ﬂ pata tenebris
Vaces haymonicas, ¢ dockis cantibus s ' Erue , & in lueein ) I"m.u tiniad UNera pyo=

ples Iq "f" fer,
Attia fandta [chole pulchris concentibus| Quam diuerunt Mufe 5 tangent tua ple-
V1| ;!m mioit [tudia hecadclaraf EYANLATS) ctra Camende,

M. SETHUS CALVISIUS Lipf.
ad D, Ni¢ol,Quedlinb.Paftor.
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DIBPO“)[“() feu INDEX Librorum & Capitum
Partis Generalis hujus INTRODUCTIONIS,

PROOEMIUM de Natura , five Definitione & Divi-

' gp= fione MUSICES in genere,
2 P LBEEER PR_IMUS
De Prxcogn 1t1s qmbusdam univerfalibus ; Theoretico

Mufico perquam utilibus ac neceffariis,

ove; CM’- 1. De variis Principiis Mufices in genere.

£y . DeQuantitate, quid & auotup‘cx

i . De Quantita wm'wn metria & Afymmetria;hecnon
de earundem] 2 ationalitate ac Irrationalitate.

udice . DeParte Aliquota & Non-Aliquota.

TR

: pil- z; De Termino Mathematico.

wl- 6. IDeHabitudine Quantitatum,ac primo,quid vocetur

Jaall Differentia.

dores 7. DeProportione,quidfit & quotuplex,

gloria 8. De Proportionalitate, quid & quotuplex,

ot 3 9. De \f’anctatc ac Dilcrimine Elcmcntorum Mathe-

re Gi= mdti{,otlﬂﬂ.

nebyis Sy Ll BER 5 E(WU NDUS ‘

i s De prxcipuis iisdemque difficilioribus Principiis. qui-
busdam Arithmeticisin re Mufici cognofcendis.

a ple- Car. 1. DeNumero ,variisque ejus Speciebus.
2, Defi ﬁwmllanquorundam?\ umerorum Naturaac Pro-
prietate.
ﬁ@fﬁ ” E
ok 3 We
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I npeE X
3. De Communi Numerorum inter fe Compofitorum
Divifore Maximo.
4. De Communi NumerorumrDividuo Minima.
. DeRadicatione Terminorum Proportionalium,
6. De Additione Proportionam,
7. Defubtraltione Propertionum.
8. DeProportionumCopulatione {iveMaltiplicatione.
9. DeMediationefenDivifione Proportionum,
10.De Proportionum /A quiparatione.
13.De Analyfi Numeri Quadrati, quam vulgo Extra-
&Gionem Radicis Quadratz dicunt.
12, De Analy{iNumeri Cubici , quamvulgo Extractio-
nem Radicis Cubiczappellitant,
LIBER TERTIUS.

Depotioribus Elementis Geometricis , ad Monochordi

dimenfionem], reliquamque fonorumMuficorum tra&ationem
Mathematicam facientibus,
I
AXIOMATA SEPTEM.
IT.
PROBLEMAT A.

1. Adato Punfto datz Re&z Linez Parallelam Re-
&am lineamducere.

a. Datam Re&tamlineam Finitam bifariam {ecare,

3. DatamReGamlineam infeGam f{imiliter fecare, ut-
dataalteraRe&afelta fuerit.

4. DatamReltam Lincam finitam in quotlibet partes
zquales fecare . §o b




I nper x
um 5. AdataRe&a Linea Quadratum defcribere.

6. DatamRectam Lineam in quotcunque partes xqua-
les fecare continua Progresfione, fecundim Mei-
bomium.

7. Latus aliquod Quadrati ex Diagonii feltione in
quotlibet rartes zquales continua progresfione

ne. fecare ; Quadratiimque ipfumuna eadémque ope-
rain fingulas{uas dividere Unitates,

8. Duabus datis redtis lineis mediam rroportionalem

ra- adinvenire. THEOREMA: fiin Triangulo Reftan-
gulo ab Angulo Relto in Bafin perpendicularis
10- ductafit, quzad perpendicularem Triangula,tim

toti T riangulo, tGmipfainter fe{imlia f{unt.
9. Dati Circali reripheriam in duas & quatuor una
rdi cademque operafecare partes,
g 0. Dati Circuli reripheriam infex & tres fimul divide-
re partes.
1 1. Circuli reripheriam unacademque opera inquing;
ac decem partes {ecare.
S 12. Datz Relte linez reripheriam Circuli reperire 2-
qualem,
13. DatiCirculi Circumferentiz Re&tam lineam repe-
rire zqualem.
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INTRODUCTIONIS

MUSICA THEORETICZE DIDACTI-
CZE PROOEMIUM,

DeDefinitione ac Divifione Mufices

in genere,

2 7 SIC A, generatim fic difla,eft Difeiplina Mathema-
; _&;tfc;t Complexa , occnpata civea {fonum deterpinata

Neailc Q\mnrﬁmre preeditum , ornemg, Cantum & Har-
e & & moniam ex eo proficifcenten.

Deﬁmr: nomen unde derivetur, dehoc variant Au-
fores, omniumautem OPtlmcicntlre videntur , quiillud
fic dici ftatuunt weesmeed.d Mufis.

Vel, quia Mufe ab antiguss, tum bujus Scientie Autores,
tum Cantorum ac Poétayum frve Mificorum Prefides prfmfmumr,
<7 gae femper Deorum b Jmmw ac minsflerioe[Jent maxeméintente.
Quin ipfo Mufarum nomine Muficos Cantiis nonnulli
intellexerunt,, quoargumento etiam Camenasd canen-
do diciexiftimarunt. Hinc Macrobiuslib. 2. infomn.
Scip. cap. 3. Mufas efle mundi Cantum, etiam ruftici
fciunt ; quieas Camenas , quafi Canenas, a canendo
. A dixe-

n




2,

dixerunt.  Videquoque Nat. Com. lib.7. Myth. cap.
15. & Geofr, Linocerium cap.1. Mythol. Mufarum;
nec non Mich. PrtoriuminSyntag. Muf. Tomo1 parte
2. Memb. 2.cap.1.

1. Peleripnin quod Mufica , fecundnim Platonem , omnes
Mufis, h.e; Scientius & Artes guas vocant , Laberalesample=
Satuy , nec [menniver[a Philofophiatrallariqueat. Prifci enim
Muficam ; tefte Budzo, ipfim gt dixerunt, h.e,
Quintilianointerprete,” Orbemillum Dotrinz, quo
omnes Difciplinz continentur, = Quare & hoc vocabu-
lum paflimapud Autoresnon folimpro Mufica , quam
hodie peculiariter fic vocamus, aut Poctica, fed pro Li-
teris five Artibushumaniratis , ufurpatum videmus; &
wumss vel Latinum Muficus, pro do&to & eleganti, quo-
modo Symmachus lib.3. Epift.74. Mafica facundia di-
xit, properitia&elegantialitcerata. Et Adverbium
seme, prododie & eleganter , item prointegre , perfecte
ac plené , utnihil defiderécar , invenias. Hinc apud
Comicos,quifelitterac didiciffe negant, ajunt, {enon di-
diciffe Muficam:v.g. apud A riftophanemin Equit. s
s teianns, Muficam non calleo , id eft; illiteratus fum;
quemalids Grzciunavoce diccbant “wu..  Atqueadeo
hoe nominetanquam probro notabant antiquitus, non
eum tantiim , quid Mufica, verim ab omni Mufarnm
commercio alienuseflet, ficati Weitzius aitinexplica-

tione
*lib.s, de Legibus, olib.. Inf. eapsz,



2,
ap. tione verborum Terentsi *: Ad ftudium Bune [e applicaffe

1m; Mauficum. Vade & tefte Fab. Quintiliano, in prover-
\rte biumvfque Grzcorum celebratumerat, indo&os4 Gra-
tits & Mufis abefle: id quod Euripides quoquehifce ver-
nnes {ibus innuere videturs
pl- SOy S e
Ml dw i bt
Elgl Quos Ph'}] 1p. Mel: 11(:11:110}1 ita vc'l:tit:
u 9 Non dt{ﬁl’l&ﬂ] i_ijm?:m‘& Muﬁs_ |
. Commifcere fuaviflimaconjuntione,

A Ne vivam H}‘llCl?LiS aMufis. . : :
T UDbi ‘suurix pro infeictia ponitur & literarum ignorantia,
: :& -quemadmodum . illiteratum denotat , utante dixi-
;10-» aus.  Recentioresautem, inquit Budzusin Comunient.
! di ad numerorum modualationem hcu? vocab}ﬂ um t1‘:’1111)0{.11-.‘:-==
< 1ol rant, quiaMulicavelut ludus animi & 4 curis vexati e.ﬂ:
G requies, €xquo f‘ft&.um 5 LRt My -nqnﬁz’]um o m::“;fs.(‘ Di-
st fciplinam) fed etiam.», wm?-'m(]‘I.lﬁlﬂl]lOCl_lIl]‘.’C)ﬁgﬂ?ﬁ(‘fta
S : 1L, Vel gnoniam Mifica d'd' reliquas Scientias & drtesnon [&—
ey fum e habetuti Genus ad Speciesg Ldeas *, [ed omminm guog, prin=
ﬁ' I“m'; cipatum .zmer' Wt guice .:m’fmrar_naﬂ:? fua Vi ff.ﬁmczé.lzo mini a]:j‘e’é?m
el movends, fibigue pem!zfzr;tcr: a;gﬁ:ﬁ @‘fpzfrdrzlz]fwmzd::atc {mg?m:w-
: vas antecedat,  Unde Ariftides Quintilianus initiolibri 1.
o de Muf.{criptum reliquit , hanc {cientiam apud Veteres
I?;:f magnoinpretio habitam, & utad reliquasutilem, prin-
- A9 cipit
10N¢E «Inn Prel. Heautont, « Meibominsin Noticad lib, 1, e Ariffoxeni p.7 6.« Zarlin.

r-pars, infl.cap.z,
it &
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cipii & finisrationem obtinentem , fimme admirationi
fuifle: prefertim cum non ut aliz ; circa unam rerum
materiam , autbrevitemporisintervalle profuturaoc-
cupetur, [ed mnnia:tari_ac toti x-'i‘ta: , omnibus denique
altionibus ornatum perfete conferat, Quem Autorem
ibidem ulteriuslege pag 2. 3. & 4. necnon Meibomium
¢jus Commentatorem, adpag.2.v.29. Porro quodin-
credibilis quedam iz, iméplane divinum quid in Mu-
fica lateat, de hoc multi multa, Cumprimis veré ad
hanc rem demonftrandam | fingularem contulit operam
ex Veteribus idem jam citacus A riftides Quintilianus,
quiintegro {ue Muficx librofecundonihil aliud tractat,
idcdque ihum vocuat wpoms Ex Junioribus autem Jofe-
phus Zarlinus 2. parr. Inft. Harm. cap.7.8.& 9. ac poft
eum Michael Prztorius , ‘quide viatque efficacia Mufi-
ces, varioqueejus ufir, in Syntagmatis {ui Mufici, To-
mi 1. partis2. Membro 1, tredecim integtacapita com-
plevit. Quibusprzterea alios quoque leltu dignos ad-
das, quifparfimin monumentis{uiis Muficen co nomine
commendarunt,cujusmodifunt Cicero lib. 2 de legibus;
Fab. Quintil.lib. r.Inft; cap. i7.Cenforinus dedie natali
cap.1 3. Macrobiuslib. 2. inSomn. Scip. cap.3. Boétius
lib.y.de Mufic. 1. Diony fius Longinus . 4 pag.59. Ifi-
dorus lib. 3. Orig: cap. 16, Natal. Comes 1ib .=, Myth,
cap,15.& lib.g.cap.6. Geofr. Linocerius in Myth. Muf,
capsI, loannes Lippiusin Synopfi Mufices, A tquehz

quim
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tioni  quidem{untpoti (lime ac optimz hujus Vocis Etymolo-

. : S
Crum gix, quanquam & aliz adhuca quibusdam proferuntus,
20C- Sunt enim, tefte Zarlino 1.part.Inft, cap.10. gui Muficenita

e menpati eih.-*'nmffﬁ-?‘f} e \Vace z?g;gytiﬁﬁenf&zzlz’aﬁ pr:-rézi::,guw ipfis
i ﬁg”‘ﬁf‘ shat aquam , <5 a Graca VOCe ;e ﬁmm i gHaftperaqua
fam {onum mventa: cujusetiam opinionis eft loannes Boca-
din-, Tivs inlibrisde Genealogia Deorum. Fortaffe, quia
Mu- Thales Milelius Aguam Principmmomminmrerum dixit; pro-

6 ad atin Fragmento Cenforini cap.1. traditur : Vel quod,
eram utiVarro leribit, Mufica tribus modis nafeatur , ant ex fono A-
nus, que; aut }?(’F?‘fj{)c’}'ﬂ'!f&.fﬁo,’lfﬂ.i Aeris; aut ex Z"?J.r‘e, Aliia‘]enique
&at, arbitracr funt, 34}!—;?6{!??‘1' itayocatam , qued (uxtaaquan fit in-
io fe- Yenta, 2107 Veroex [onoipfius; nempe quia Pan p:a/;‘m'—rrm Fenato-
poft rumé, Deus ad Ladonem Aveadie flumen fiftulam pafloralem inye-

Aufi-  miffecredituseft. 1dequovide Natal. Comitemlib.s, cap.
To- 6. Ovidium lib. 1, Metam. & Mich, Prztorium cap, 3.
wemb, 2 . fe& 2. Tom.».Synt. Mufici. Atque tantum de
ead-  varioDefiniti feu Vocabuli Mufices etymo.

DEFINITIONEM autemipfam quod attinet , No-

nine : ) :

Bus vam hancexcogitare neceflefuit, fiquidem nullafere ta-
7 5 = 3

atali  lbisdabatur, guxgeneratimomnes{imul Muficz Partes

itiys  attingeret, qualem hic defiderabam. Primdenim, cum

> P;m{:iz‘%u:':}rcs}iweantiqui,ﬁvcrecentes,rotamMuﬁcamg

yth quoad omnesejus Partes ; traltarunt, Deinde magnus
e ssocahil i MitGessahifie (e rbtaiel b o
Aof.  quoquevoc _;.15,1leficcs:'1lnﬁusﬁ,mpcrfcfefur;. quip-
eha pe quod nonfolum ufurparunc pro parte ejus aliquade-
qui- | 3 notan.
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notanda, verimetiam nonnunguam pro ipfo Cantuaut
Harmonia, E.g.utMauficaC horalis & Figuralisizpe i-
dem fignificat, quod Cantus C horalis & Figuralis: unde
etiam Germaninoftrific loqui confuevere (‘i!‘lt’fﬁ?uﬁt
machenoder anfiellensitem, ich Hdree dove/ oder fiehatten
port eine fhdme WNufic / & qua his formula (intfimiles,
Atqueindeeft’, quodtammultz acvarix Definitiones
wuficzexftent, quaram quasdam hic apponere & lecto-
risjudicio fubmittere libet. Nempe Bacchius inIntro=
duGioue Artis Muficz , & AriftidesQuintilianaslib. r.
de mufica, hanc tradutit: - Mificeoft Scientia Cantis, eornmg
guee circa Cantum contingunt.  Quam ille Grzce itapronun-
T o it Wt A B BB, HIC yeroseos
dem modo , nifi quod pro e poftiit reipr, quI & alias
Definitionesrecitat: quod nimirum Muficanonaullisfie
Tl brweslinn 5 mearTonymenels wirws & sgyunnds A¥S contemplatiya & acliva,
perfectiCantus & Organics; Q118 AUEEM, iy mgios i dunsls 5 fovst,
Ars decori in¥ocibus acmotibus. Ptolomzus initiolib.de mu-
TICA: Moot ies hobpeins plhussdy maboms dgywrinis bples immin, Mnifica eft Sciens
tia Rhythmi, & (antiis, < omnis oyganice theorie. Item alius
quidam vetns Muficus anonymus . s. cujus vir CL.
Henricus Lindenbrogius ad Cenforinum cap .1 0. men-
tionemfacit: Meow iy imeipn mg gia @ mireior , Siwgimied ¢ sy by dur i mis
wheon aweis,  Milficaeft Scientiacirca Cantum perfeétum , < theore-
ticaeorum,quee inipfafunt, ¢ partumeyus. Vel , s tiwenmet 755
v e Flabitustheoreticus <7 practicus

-rr.:'mr.‘;rlch. ¥, oMbk Ty
Ej’q’."‘i
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¢ poeticus eorwny gue funt circacantumperfeltum. Cenforinus
dedienatalicap.1o. ficdefinit :  Mufica eft [cientia bene mo-
dulandi: quam etiam Cafliodorus habet. In Fragmento
Cenlorinicap. 11 .exftattalis:  Mificacft peritiafaciendorum
& canendorammoderam.  Sed tantum dealiorum Definitio-
nibus, cumnimis longumfuerit, necomnino oper pre-
tium , omnes hicenumerare. Dicimusporrd, | Misficam
:D_z'fc.i;._r{.-m:;;}; F’iiiﬁ Mathematicam , quippe cum ca proxima ac
potiflimaiuaprincipiaex Mathefipetat, ficuti pofiea vi-
debimus, ad coque Arithmetica & Geometrie it’f-lbOI‘dil}t?tur’
unde & Complexadicicur, Nam Aﬂf&rée’mmuf_ [ctentie ﬁmpﬂi«-
ces, quas & Puras vocant, {unt, que occupantur circafo-
lam Quantitatem, ut drithmetica & Geometria: Complex,
quasetiam Mixtas & Medisappellant, qua hisfubalter-
nantur & occupatz funt circa quantitatem herentem,
velin corpore, at Cofmographia , Vranofeopiafive Afirono-
wmia & Geooraphias. vel in Qualitate, ut Mufica, Olf;fic{z.&* Ar-

L ]

chitectoniea. Vide Alftedium in methodo A dmir, Mathem.
lib 6. cap.2.1tem Zarlinum 1.part. Inft.cap. 1. Videtur
hic "_s.jf[u'rda*ill & Phyfica {ubalternantis jus quoddam fib;
vendicare, utpote quz mufico fugeerit Somum | qui mate-
ria eft omnis modulationis; perinde ac mathefis eidem
fuppeditatproxima Principia & Sonorum Formam, que
funt Numert & Proportiones : unde & Avicennamufi-
camiua Principiafumere dicitex {cientia Naturali, &il-
ia_u_ qu tmf.\tatNmnﬁmS? itaut Muﬁcamlncupar} pof"ﬁt
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wedia qurdam {cientiainter mathematicam & Phy ficam,

quon.lddo Zarlinus ait 1. part.lnlt, cap, 20. Attamen

(velutidem Za rlinus ibidem hac in re decernit) quoniam

Formanobilior eft, quam Materia, & Denominatio fieri
debet a potiort, re&tius dixerimus, muficam Scientiam
smathematicam, quAm Phyficam. Quem Autorem prae-
ter hzc quoque videas cap.g0. ejusdem partis, Subje-
Etum fen Materia Mufices in Genere confiderata eft, utl
jam dictum, Sonis, quatenus elt Quantus, h, e. Numero,
venfuraac Pondere 2{timabilis in corpore aliquo fono-
ro. Numero {cilicet ac menfura z{timatur Sonus, quem-
2dmodum monochordi dimenfio & ufus oftendic; Pon-
dere auteim quoque examinari poteft, ficuti Pythagoras
fecit, quiexinde Confonantiarum, reliquortimque in-
tervallorum Formas omnium primo reperit : de quo
Nicomachuslib. t .man,Harm.cap.¢. Ariftid. Quintilia-
nus initio lib.3.de muf. Gaudentius in Introdudt. Harm,
pag.13.Boetmslib.x .muf’ cap.10.& 1 1-macrobiuslib,
2.in Somn, Scip.cap L. Cenforinusde dienatalicap.io0,
Jamblichuslib. 1.devitaPythag cap. 26.Zarlinus 2 .part.
Inft.cap. 3. & quifunt plures. Al aliafubjelta mufice
fubfternunt, uti Zarlinus, quipart.1.Inft.cap.18.id
effe autamat Numerum Sonorsm. Et Hippolytus Hub-
meicrus Pedagegiarcha quondam Geranus, Decad. 1.
Quazft.o. Difput. Philofoph. Sonum Numeratun ftatuit,
quod autem {ubjedtum Calvifius 3. Exerc. muf, Quelt.s.
repu-

S T T I e pe e ceer—— LR
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repudiat, ¢jusloco fupponens Sonsm Numero &jimabilem

in Corpore Sonoro; quem nos potiffimum fecuri {fumus.
Quantitas antem Somi Mufici fimta ac determinata{icoportet.
{ um enim ipfanatura ab initio abhorreat, quippe quz
{emper finem quzrit, tefte Ariftotelelib s de Gen. Ani-
mal. cap.1. adedque nec {cientia, necfenfus infinitorum

unquam f{itcapax , Maufica Sonum & Intervalla poftulat
determinata ; qua vel Voce humana , vel Inftrumentis

Muficis exprimi, & fenfuatque proportionibusdijudi-
cari pofiunt , quomodo Calvifius inquit 3. Exerc, Muf.
Quexft. 12.pag. 21.. Conferquoque Ariftotelem lib. 1.,
Phyf.cap.4.&lib.z.cap.5.Metaph.lib 1 1.cap.g.necnon

Pachymerium in Ariftot, de infec. lin. cap- 1. Gaunden-

siumin Introd. Harm p.t 2. Fuclidem. in Introd. Harm.

pag.3.&ineum Meibomiumpag. 5 0.&feqq. adhzc Zar-
linum t.part.inft.cap.17.  Tandemin Definitione po-
fuimus, quod Muficaverfetur circa (antum & Farmoniam;
non vero quemlibet Cantum, fed duntaxaté tali; qua-
lem diximus, Sonoordinum; quivel Pocefiat naturali, vel
Inflrumentss, uti Ariftoxenusaitlib.2. Elem. Harm. pag.
3 3. Necenin proprie Harmonia alia ad Muficen perti-
net , nifiquzex Sonorumintervallis eoramque compo-~
{itione nalcitur, etiam tefte Cicerone lib. 1. Tufc, Quz-
{tionum,  Prifci alioquin omnem omnino Symmetrians
aut Congryentiom natur & , tam quz in Macrocofmo, quam
Microcofmo paflimcernitur ac deprehenditur, & Gra-
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€avoCe i generatim denotarifolet, ad Muficam retu-
lerunt. UndeP/ell/usin Comp. Mathem, Muficansdefcri-
bit, quiod fit: Commenfuratio guedam &5 Proportionalitas, numirum
H armonia sniverft exiflens : quem ibi porrd videas. Nec
non fefepbus Zarlins 1 pact.Inft.cap. 5. ait , Muficaminge-
uere loguendo wibil efffe alind nify Harmoniam : quz fecundiim
Empedoclem fitilla lis & amicitia, ex qua omniagene-
rantar , id eft, (utipfeloquitur ) difcordans quzdam
Concordia. Cujusmodi Harmoniz generatim {iccon-
f(ideratz Autores paflim mentionem faciunt, ut Nicoma-
chus Gerafenuslib, ¥ Harm. Man. cap. 3. Ariftides Quin-
til.1ib. 1, de Muf’ mihipag.3. & 5. Macrobius in Somn.
Scip.lib. r.cap.6.&lib.2.cap. 1.2.3.& 4, Cenforinusde
dienat cap.72 & 13. Polyd. Vergilius lib, 1, cap.g,de
rer, inventoribus, aliique plures,

Hactenus de Definitione Mufices , generatim fic fumto
vocabulo , nuncadipfius Deftributionem accedamus : 1w
qua multm quoque variant Autores , ficuti ex fubfe-
quentibuspatebit. Omnemantem iftam varietatem tri-
bus hifce Claflibusincludemus. Primd, ur oftendatur:
Mufices apud veteres Gracos Divifio ; deinde ea, quam Zarlinns
tradit ; & pofiremo. , guenobis hodierne Mufice omnium:
optime convenire videatur. Veterumitaque partitio--
heminprimis petas ex Ariftide Quintiliano, utpote qui:
eam lib, x. de Muf; mihi pag. 7. & 8. ordine defcribit,.

quamy,
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Marcus Meibomius hac Tabula propofuit.

alia eft pars (Phyfica: qua (o Bizhameticam.
Theoretica:  (dividitur in

[
I

i
{

Partes dua, £

in1.Caput libri 1. Har

.
Merors

%
e

g r *
1 TadeTne Ymugi.-n:au,

cujus rurfus
Partesdus,

MUSI C}FZ alia

j
Prattica:

cujus item

tdi?iditu-r in

rF’{?ra!Q; cujus

Parres {unt

2-Em-srmriv.—s;
cujus Partes

-

*qe ’ . 5 T
quam, utfaciliisd quovis comprehendererur 85 1 & T

{ Phyficam, generi cognominerm,

|

f
3

L

r'—Orgm:i-m.

J

1

R Harmonicam,
?Aun'ﬁ.-.mfu;qua: Jf Pl
R\'rt micam,

eEYicCAmS,

Meloperia,
Rhbythmopesx.
?ﬂéﬁj.

‘Odica.

L Hypocritica.

Quz fingulz partes quid fint y docetidem Ariftides

lib.x .2 Pag.9.usquead finemepusdem libsi,  Alii verd
Muliicam partiti funt tantamin Earmonicam
& Metricam: ac tum-deinde in Organicam,
Pocr.fﬂmm.

. Q}_ya‘lmzimm

Poetican & Hy-~

Quod Porphyrius atteftatur Commentario
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vocdtur, traclationem, € in Rhythmicam ac Metricam s preteres

- quicircabec verfantur Artifices,
B 2

‘ n Organicam, & ineam , quit proprie T per exccellentiam Poetica
vocatiy, atginbyius Fypocriticam.

Mufici enim dicuntuy omnes,
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I,
re videris etiam Meibomium in Ariftoxenum pag.75.in
Euclidem pag. 41. ac deniqueinhunc Ariftidemp, 206.
& 207. Tantumde Veterum difiributione.

Zarlinus autemlib 1. Inft. Harm.cap. 5. Myficam fic dif~
pefcit. Primo in Animafticam & Organicam  Quarum prior
{ic Harmonia ; quanafciturex compofitione variarum
rerum fibi invicemadditarum & conjunctarum in aliquo
corpore, ctiamfiinter fefint difcrepantes; cujusmodieft
mixrura quatuor Elementorum , aut aliarum Qualita-
tumincorporealiquoanimato: Alteraverdfit Harmo-

o n 5 b & g - | En. ;r-c .'F‘P Lol Bt ] -"H-_‘:; 5y 1-+1r\t1~ £ o P -.--,-—':‘ 1 My
dhicd 5 I;\_l{["u *t.\rl..;-l_-l’-.t-. ....'..'.(" LA | }-':“.int:k'w.l._i?q. 3 *\'Il\: ll\ﬂn\,
i 1 1 - e W "2l - z T ' - F] .. i
Organzcamdenuo bifariam fecat, i Natwralem & 4 rtificia-
(=]

Iom, prout Inftrumenta funtduplicia. Eftqueaded Or-
ganica Natuyalis, quxvivavoce, beneficio Infirumento-
ramnaturalium, qualia funt Gula, Palatum, Lingua,
Labra, Dentes, & tandem Pulmo; hisquippe vox o-
mnis formatur naturalis.  rtificialis autem Organica eft,
quzabartificialibus Inftrumentis, que humanz funtin-

entiones, dependet; quorum Autor tria potiflimm
generaagnolcit. Videlicet, qudd primumgenus fit Du-
fiato, .. coram, qua infpirantur, {iveid fiat follium fa-

tu, qualecftOrganum, Regale, &c; fiveoris huma-.

1, ut Tibia, Tuba, &c. Secundum DaChorde, h.e,
eorum,quz conftantaut €hordis zneis, ut Pandora, Ci-
thara, Clavicymbalum, &c; autnervisexinteftinis, ve-
lut Teftudo, Vielinum, &c; quaomniavel digitisvel

cala-
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calamis moventur , vel cti;m per arcom tenfione , &
Grxcis propterea VOCANLUT xpees fyzeeds: 1 ertium Da batte-
re, i.e. quapulfanturper bacilla & malleolos | qualia
funt Tympanum, Campana, Cymbalnm & fimilia, qua
exindeapud Grzcos x dzd cluent, Sinautem (quod
obiter hlic monuerim) accuratiorem ac pleniorem In-
firumentorum Divifionem requiris , adeas Syntagma
Muficum Mich. Prztorii, quiin Tomi 1.partis 2. #mer-
pan five Corollario, fumma diligentiahancrem perfecu-
tus eft, omnidq; artificiofe tribus Synopfibusfen Tabel-
lis delineavit & oh oculos pofluit.  Deindeverd Zarli-
nus utramque Organicam,tam drtificidlem, quam Naturalem
rurfus fubdividitin Planam , Menfuratam , Rhythmicam &
Metrican. Cujusmodi Zarlinianz Diftributionis Ta-
beliahxc efle poteft , tametfi Autoripfeeam pauld ali-
ter formavit:

[ Mundans,
rt.flr?:'[?Jlr[,’Ff;' i 4 vel
MUSICA 2 (Euimand,
zft vel
§ [ Natuyali, 3 f?‘rm""

Menfurara,
Rbythmica,

Metyica

Actantum etiam de Zarlini Mufices Diftributione,
Quod fi ergo nofiram quoque Sententiam de eadem

hae reaperiamus, nonmodocompendiofiorem, fed &

iﬂrgarfird, d vel Futraq;
l_xf“jﬁii:d:fif, ]

. perfeCtiorem (relpeftu verz Mufices ) habebimus Divi.

3 fionem,
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14.

fionem, fteam, quam fubjeta Tabella exhibet, nftitua-
mus & fequamur. Ex qua tum Animallicailla | cometiam
Rhythmica ac Metrica, eliminataeft; & contrailla dun-
taxat partes , que {ub Organica , quam Zarlinus vocat,
comprehenfz {unt, retinentur, ac novaquadem metho-
do difponuntur. T ypis autem ip{ius Synopfeos fiveTa-
bellahic eft: -

[H.* orica,
[ Theoretica, vel
hﬁUSICA $ [ !_D:'ffdc?im,
e ve :
¢ (Melopaiica, ) T
o : 3 Inflrusment sk,
L?r.zf?:m, 9 vel jutragsy 2
(Modulateria,” L Eigsirah.

Eltqueigitur fecundiim hanc Tabellam Mufica 1. vel
Theoretica vel Praflica, Theoretica e}, guereram Muficarum
tradit Canfas & Fundamenta. Praflica, que Theoremata illain
actumproducit, 2. Theoreticaiterum fubdividicurin A iffori-
cam & Didaticam,  Theoretica Hifloricaeft , quanarrat origi-
nem & progrefJumrerum Muficarum , alidque eé fpettan-
tia. 1 heoretica Didaética ( de quahic {peciarimacturi fu-
mus) eff Scientia, que propric occupatur Sonorum atque Interval-
lorum Muficorum contenplatione, cum ex Senfu, tim veromaximé
ex Principiis Mathematicss, oftendens legitimas esrumin Numeriz
Eormas, <& quomodobe fecundiim yarias [4as o ac propovtiones
inter fe collat.e differant, Boétio finitur hzc Mufices Po rtio,
facultas acutorumgraviumg, Sonorum differentias Senfu ac Ratione

_ perpen-
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perpendens. Quomodo & Ptolemaus,

Harmonicen, dixit effe facultatem percipiend; m fonitibus dif-
Serentias , gnee funt civea acutum ¢ grave. Zarlinusde eadem
dicit cap. 10. part. 1. Infticutionum Harmonicarum,
quod fic Maoyflrs omniwm Cantilenarsm > g Senfu ¢ Ratione
confiderat Sonos ¢ Poces y» Numeros, Proportiones , ¢ earum
Differentias. Legatur quoque Calvifius 3. Exerc, Muf'
Queft. 1. 3. & 4. De reliquis Muficz partibusalibi di-
cendieritlocus,

THEORETICA DIDACTICA partes habet duas:

ommunem (en Generalem; & Propriam {eu Specialem,

Pars Communis ey Generalis agit de f’rinc:piis T heoreticisin

genere , & albflralle , quatenus nimivgm 5 Materla fud Mufica,
queeefi fonns, [eparatatraduntyr.

Propriafeu Specialis eadem traftatinpecie , <o Concrete o
#bi Sono veluti Materise fue acommod ata per Mone-

chordum altag Inflrumenta Mufica Senfuiex-
pensintyr,

eandem appcllans
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PAR T1S COMMUNIS {ive GENERALIS

L IBER PRIMUS,

De Prazcognitis quibusdam univerfali-
libus, Theoretico Mufico perquam utilibus
ac neceflariis.

Ciabr it ok

De vars Principiss Mifices in genere.

Q{INCIT‘IA MZSICES aliafunt Effentie, alia Cogni-
|~ tionss.
EfJenti Principta dicuntur Canfee, g Mufices E (Jen-
.f'mmumﬂitumzt. Suntque vel interna , ut Materia & Forma;
vel externa, ut Efficiens & Finss. :

Materia {eu SubjeStum Puiverfale , utijam ante diftum,
eft Sonns quantus {ive extenfis, exquoomniaconflant Inter valla,
omnisé porrd Modulatio & H armenia.

Forma Mfices eft pro diverfis ejus partibus triplex @ 1.
T beoretica, quaSonss Mathematice , [ecundim Quantitatem ii-
ter [econfideratis, cert asfignantur Proportiones & Numers 4-
rithmetici, 2. Melopoetica , qua foni artificiofe difpomuntuy n
condendis Flarmoniis, five Compofitsone Cantionum. 3. Modu-
{a't::aria, qud Gmrtieng compofitafcite, & fecundnm A vtem Canitury
idg, tam Ynflrumentaliter, quam Vocaliter. Effi-
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Efficiens Canfa Mufices pré}rri eft DEVS ter Opt. Maxi-
mus, quiuniverialecundam Pondus, Numerum Men/n-
vam €& Harmomamdifpoluitac dimenfuseft. Efficiens Se=
cunda eft Narwva, mater Sonorum, & Ars , e IntelleCtus
vel Ingenium hominis Mufici,

Fis cjusdcm Swmmus & ge:z—mzﬁsﬁ?nm et GLORI 4

DEI. Intermedins vel Subalternus eft triplex : Theoreticus,
Melopoeticns & Madulatorins, 1 leovet fous (ﬁ verdac fotida So-
w Mufici 5 omninmé, ejus Afjetionum cognttio,  Melgpoeticus
elt Cantilenayum artificiofa Compofitio.  Modulatorins (f (antio-
s Compofitarum c*fe;g.-ma' & concmna Modulatio 5 admovendos
hemtpsum affeciis.

@rinc.r;hm @gzzi;"r’c;:i{ ﬂ'}';.-'rj .f.r;r,%;f_s Soni, I ntervalla, (s onmnis
denig, Cantns ant I armonia cognofcityy ac dijudicatur,

Hujusmodi autem PrincipiafumitMuficaex upiver {2
tere Philofophia, ut fuprd diximus 3 quippe cum omnes
Scientix & artes communi inter fe vineuloilo Encyclo-
pzdico {int colligatz & connexz, Haw m autem alia
funt Remorz, -alia Proximg,

PrmcipiaRemotafunt , <o gsidem maximé gL ex Metg-
phyfects,minus Vero, gue ex: Phyficts hauriuntur.” Quo etiamre-
ferenda funt petitaex Aftranomi, Geographia, Opticd, Me-
chanted, &c. ltemex Philofophia Praflica, qualiafuntEthi.
ca, Politica & Oeconomica : de quibus Lip}wiusin Synopfi
Mufices. ' |
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Proxina fint , grecapiuntur ex Mtheft fimpliciz - Avithmeti-=
ea 8 Geometria. Hifceenim duabus ScientiisM aficapro~
pric {ubalternatur.

Carur L

De QUANTI TATE, quid & quotiz-

plex {it.

QV ANTITAS Philofophis dicitur Accidens ;40 Suhflantia
denominatur extenfa 5 ¢ divifibilis in Partes exira Partes,
ftem, Q7 ANTITAS eft Ensreale, finitum, completum, ba-
bens partes extrapartes.  Qua enim nion habent partes €x-
srapartes, incompleta fant Entta, ut Puitas, Inflans, Prirt=
Etum, &c. Vel, quomodoeipfe A riftoteleshabetlibro 4.
Metaph.cap. 1 3.081t10T R atyrrassd Mugerd b bimfggom o e

2o W ENRey 08T, % il m, wigurey ;svm: Qﬂdv‘!ffﬂﬁl (ﬁf?ff{?a t’fi’:’ﬂd .ﬂ f}!/;fd (!’1-

vifibile, quornmutrumque, aut fingula, s quid, & quod quid,
aptafunt effe. |

Duplicenr verd apud illos obtinet fignificationem.
Vel enim capitur Metaphorice pro Qymztiﬁzre Virtutis {ive
Vgoris: vel proprie, pro Quautitate Molss feu Dimenfionss,

Ouantitas Viventis (ive Vioorisef intenfio ant remisfiavirium,
perfeclio aut imperfectio nature.  Unde Intenfivam vocant
Quantitates , {ecundum quam gradus perfeltionam in-
eenduntur. Ut,cumdicimus aliquemeffc magnanimom,

calo..
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caloremaliquem eflezlteromajorem, &c.de qua Scahe.
gerde Canfl LoL. & Excerc. 12.5¢&. 3. item  carfusin
Man.logico,

Quantitas autem Molis{ive Dimenfiniseft , qua Jubjeclum
extenditsy 5 itautbabear partes extrapartes | <5 [it partibilein
partes. Atque hac propriedi®a eft Quantitas, quz Ex-
tenfrvavocatur, & ad Mathe(in pertinet. Hzcverorur-
{us diftribuitur in Quentitatem Contingan & Diferetam, feu
Mugnitndiiem & Multitndinem.

QF ANTITAS CONTINV A five MAGNITY Do,
Griecé Docwsos:, § Moo, Yecatur , cujus partes communi alig
termino copulantny. Aviftot.lib. Categ.Cap. de Quantita-
te. Levminus autem Commmis hicdicicur yquiunius partis
anitinm , . & fimul alterius extremum eft. Spectes hujus
Quantitatis propric fUNteres: reseur', Extdbus §Eninidm 5 e
zrt, Linea, Superficies , Extremitas{ive Planum , & Corpus
vel Solidum.  Quinam vero fingularumharum Magnitu.
dinum Communes fint Termini , quibus partes carum
conjungantur , Ariftotelesibidemin Categoriis expli-
cat. Nempe, quodlinez Terminas Communis (it ; zn
Punftum; Superficier, Linea; Cotporis, Linea& Su-
perficies.  Hine porrd docet 1ib. 1.de Ceelo cap. & 4.
Metaph. cap. 1 30quod, quemadmodum triplex eft Mas
wnitudo, ficetiam triplex {itejas Dimenfio, videlicet mixo,
frdmeR 8ése, Lonoitudy, Latitudo, ¢ Profunditas qUZPOoe
ftrema, & Altitado, & Crasfitnds cluet, Kt praterhastres

Ca ullawm
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gat ; ﬁqmdf;m Juxta ] ythagoxcqf omnia, que terna-
riumnameraw {ortita funt, perfséta & abfolutacenfean-
tur. . 1lli namque eodem tefte , * dicere foliti fuerunt,

v wdy e wily miz Teww aelsdan, Onine ac Ommia Tvibus definita effe,

quippe cumin ternione ratio inveniatus Principic , Medis

& Finis 5 & quod {enfim d natura perfeltionem acquirit,
idprimoincipiat) deinde progrediatar , poftremo ter-
minetur. Atqueadeo extribusiftis Quantitatibus Con-
tinuis foli Corpori perfeCtam abfolutionem convenire oo
ftendit P hiiofophus} NUNCUPANS 10 v wiirs doizirsy, €X OMAI
partedivifibile: nempe quia Linea uno duntaxat moda
fectiliseft , fecundum Longitudmem; {uperficies duobus
modis, {ecundum Longiendmem & Latitudinen, utplani-
tiesinmen{a, convexitas in globo , &c; Corpus vero
tripliciter, fecundum Longutudinem, Latitndinern & Profun-
ditatem.. Vide Conimbricenfes indictum ca p. k. lib.1.de
Ceclo. * Eodémque fenfu (orprs appellari foler Modes
trive Dimenfionis.  Veruntamen ad hafee tres Magnitudi.
nes pertmereetiam,teltatur idem A rifloteles in f?:ltﬁgm
ris,  Locum& Tempus.  Locienim partes, que{ingulas
€ orperispaitescontinent, eodem Termino, quo Cor-
POTis partes, coaptariait. EtTemporis T ermimum Ratuit
Communem, quo copulari concipimus Tempus Pre-
fenscum Preterito & Futuro, Quin& aliahuc quogque
referripofle videntur quz videlicet Muagnitudinis na-

lib,1d: Coelo cap.s. turam

sllamaliam,antMagnitudinem,aut Dimenfionemeffe ne.
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turam aliquo modo inducunt , " ut Soiu Mificns quo
deinParte Speciali, Ettantum de Quantitate Continua A
quitur nune de Difcreta, Py
QP ANTITAS DISCRETA fou MPLTITVD 0,
Grece nor Sugirpeirer o FIATEG, dicitur y CHJ "”:’{P"”"f'?f/ém'ﬁ?”[?'Gﬁz‘rf',
&7 quaft mterpunéle, nonita Communt T erming copulantur. Arift,
in Categ.cap.de Quant,  Hujus S pecies ab eodem ibidem
recenfencur hee due: Agitpiie$y Adyee, INumer s & Oratio, Intel-
ligitautem Orationem, non mentalem, nec fcriptam, {ed
voce prolatam , quam alias dicimus i, wotugini; & QU=
dem quatenus fignificat multitudinem fecunduin Inter-
valla & menfiras ditionum. Vide Scarfium in Man, Log,
Dequibus Ariftotelesfic: Numeri partinm Terminus Come

amunes nullus off 5 quo partes ejus conjungantur, — Vely tfi Quing

Juut partes Decen rtmz’a’o Communi Termino Quingue & Quingue

comunttafunt 5 fedfeparata neque Tribus ¢ S eptem ullus Com-

munis 1 erminrs acconmiodatuy. S imilis eftratio Orationis.
guantameffe Orationem , ex hoc per [pici poteft, guod fyllabi brev:
longague penderatur = id guod de Vacis Ovatione mtelletum yolo.

Partes enim ejs nulls Communi Termirno coaptantur, guoniam Téy-

miinns Commmnts nullies eft 5 quo [yllabe cobereant - Verdin per f¢

greequefecretaeft. . Hze Ariftoteles. Sed praterea etiam
huc alia ab aliis referuntur, quibus Multitudinis nomen
competit , ut funt : Populus, Grex 5 Aceryus Frumen ¢4,

&c. quz Zarlinusaddit 1. Pare. Inft.cap. 17,

?E’ﬂ."ﬂ.’fﬁ;ilic LJUO(]U‘JHC‘ vectatur ;. I, Omnemn Q{?‘-‘”H#;If‘f??ﬁ
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232.
Continwammfinite poffe per additionem angeri, ¢ per divifionem di-
winyi + unde nunquam adeo magna datur Magnitude,
quineadaripoflitmajoraucminor. In Nemerisveronon
eft item. Etfi enim Numerus quoque pet Continuam
additionem Unitatis in infinitum augeripoteft , per 3,
Poﬁ:t;l,iib.;'f,Euc!idzs,& Pofiul 4. Clavitlib. 1. cpufdem;
tamenincjus diminutione tandem devenimusdd Unita-
tem individuam. Ipfiusenim UnitatisdiffeSrio vel fra-
&io (quz quidem alias etiam infinire comminui potefi)
in Geometricis dimenfionibus non habet locum,
1, Quantitatem (ontinwamin poveshus dwifis | equoordine ¢ ea-
dem ?;apqﬁrim;f  Jefe invicemconfequentibus | infinute decrefcve ats
que fmnind 5 Diftretam Vero contrd tunc exarefoere G auders,
E.C. Data fic linearcéta finita AB | hancfecainduas
zauales partes, 1 C: C Biterum divide bifartamin Ds
DBmnE+E Bin F: atque adeodeprehendes , Nume-
ros harum partium infinite excrefcere , linezautemter-
minosmagisac magisconftritosdecrefcere, falvistamen
ubique icdem Proportionibus, Quod ipfum quoque
manifeftum ac teltacom faciunt Proportiones Harmonice: u-
bi,quamvis in continuata hujusmodi divifione fecandum
ProgreflionemGeometricam,earumetiamT erinini parie
ter coarltentnr, & NumeriHarmonici, Formam Intee-
valliexhibentes, augeantur, nthilominus tamenin ar-
ctioribus iftis eademelt ac manet Propoitio, idemque
Intervallum Muflicum , quod anteain amplioribus erat
<egmms. Ut hic videre licet, In
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Inhac enim partitione idem ubique permanet Fnter-
vallun 7 4 rees five Ottave, & eadeni Pr oportio, nem-
pe Dupla , que hujus Intervalli five Confonantiz @
FormaMathcmatica, Sed hacdere fufifis in parte Spe-
ciali, ubi Monochordioftendemus Dimenfionem.

Carur Il

De Quantitatum SYMMETRIA &
ASYMMETRIA ; necnon decarundem RATIO-
NALITATE ac IRRATIONALITATE.

S MMETRIA vll COMMENSPR ABILITAS o
[

[
I

~ Jecwndin guam Symmetrae (e Commenfurabiles dicunsny Quan-
fitaies, _
ASTMMETRI Avel INCOMMENS VRABILITAS,
Jecwndim gunam deupiyy Afymmetrz fen. Ineon; menfurabiles,
SYMME T'RE five COMMENS 7 RABILES Quian-
sicates appellantur , guas eadem menfura metitar. Euel. 1o,
Elem. Def1.E. g, 6.& 4 funt Numeri Commenfurabi-
les, quiaunum cundemquehabent Menforem , Bina-
rium, U, '
& {1,

#(2 #(; ficduz linez,quarum
* & &

al (0.

b e ey
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a

Jltera defignata fic fex Unitacibus , altera quatuor, di-
cuntur Symmetre cum lineaduas Unitates continens,
utramque metiatur, tanquam communis menfura Senariz

& Quaternarit, Ut
A==l =]

p____.iu__....]___'l'...,_.. ’ ¥4,

wlr i

B

c— | —]—]I

Hic A & B funt linez Commenlurabiles, quiaC u-
tramgue exadte metitur, alteram bis, alteram ter; perin-
deutD & EmenfurancurabF. Eadem guoqueelt Com-
menfurabilitas & Proportioin hifce , quandoTermini
minimimenfurantnr per Uuitatem, . Ut:

;:;:E ieod e Vide (l};',.vium ad g & 6

L v 1, Propoflib: o. Euclidis:
Similiter Commenfurabiles dicuntur fuperficies, quas
unacademaque fuperficies metitur; & Corpora {ive Soli«
dn?l Commenfurabilia , quzidem metitur Corpuslive

Solidum. -
ASYMMETR Econtrafen INCOMMENSVRABI-
L. E S vecantur Quantitates , ;{IIJ.’-(E."IHH:‘Ef-rf(fr-:'!.?fi G?””Hfﬁf??f mf'f%‘( the
rameontingit reperirt, Euclid.ibid Def.2. Hu jus generis
perquammultz funclinez, quibusmenfuraaliqua Coni-
munis nullo modo dari potelt. Sic etiam Superficies
nuncupantur Incommenfurabiles, & Corporafen Soli.
da Incommenfurabilia , quaz nullamadmittunt menfu-
ram Communem., Qmunisautem Alymmetriaproprie
locum
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iocum dunraxat habetin ?\/Iagnitudinibus; i Numer;s
cnim, {inonalia Communisexftat Menfura, eerté Unij-
3 tas eft, cujusrelpetuomnes Nameridici poﬂ:t.mt “dpepesrgor.
VideGeorg. Pachymerium inAriftotel . deinfecabil .lin.
cap.2.& Zarlinumpart.1,Inft, cap.21. Hucquzdam
etiam de Magnitudinibus Symmetris & Afymmetris no-
taru digna afterre lubetex A lftedio cap.2.Geom.Meth.

&

L admir, Mathematicorum , cujus verba hxc funt: Geoms.

L~ train Operatione utitur certaalignd menfura, ut grano, pede, paffu, |
3 St talus menfura dat as aliguas magnitudines exale metiatny, Yocan- :
1 tur. Magnitudines S ymmietr e, {icet non fint eguales. , V't bipedalis
& tripedals Magnitudo Symmetr ef, quiaPesutramqueexaéle
6 metitur;at longitudo digitalss pedal; et afymmetra. Sic gue diverfis
5% menfur s, putd ulnes <5 urnis men urantur afymmetra funt. Diver o
1S tamenrefpectunna eadengue menfura potefte[fe [ymmetrags afym-
< metra,  Vilongitudostineris trigmmilliariu meft afymmetvalongity-
&

dinis itiners ﬁ‘::‘cfm milltaris Ji integyum millare promenfurdadhi-
beatur; eft autem Drmmetra, [i adbibeas dimidismmilliare. Ha-
- £&renus Alftedius,

- Tales autem, de quibushadtenus di&um eft, vocan-

5 tur propric Commenfurabiles & Incommeniurabiles

- Quantitates{ive Magnitudines longitudime; ut prater quas

S etiam inveniuntur Commen{i rabiles aur Incommenfu-

L. rabiles potentid | quzab Euclide di&olibro hutic in mo- i
& dum dcfinfuntur:. it
5 \ (_(2 i A v - W L
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vum idem [patinmmetienr. Def. 3. Tncommenfurabiles antem,
cum gaadmtﬁ earumnullum [patisii, quod (it Commmnts eorwmmen~
fira, contingitveperiri. Def 4.

Hic fciendum , lnearum, que funt incommenfur abiles longi-
tudine , alias effee) ok , #t earumquadrataper [uperficiem com-
smaunem fiut commenfurabia s alids vero , ut & quadyata earum in-
commenfurabiliafmt.  Linecigitur longitudime mcommenfurabies,
quarum quadrata ﬁmtmcommm{ irabilia , Enclididicantar potentid
eommenfurabiles; quia{ecundum earum potentias, {ive ea-
rum quadrata , commenf{urabilesfunt , liceripfafecun-
dim longitudinem fint rrori"uq incommenfurabiles: Re-
liguz linece longitudine incommenfarabiles , quarumetiamquadrata
e ommenﬁamﬂ!m /f.em‘ A eldem yocantur i cm:rmnen[ urabiles poferi'ﬂd
Porronotandumeelt, ommes limeas longitudine commenfurabiles,
etiam commenfurabiles eﬁ:’ potentia : itautnulle line-e davi posfnt
commenfurabiles longitudine , quinearum quoque quadta fint com-
men wrabilia, figuidem guadratumesx communiearumn menfura de-
feriptumtanguam communis menfura, earum qumfmta metitur; 1d

quod fubjecta figura oftendit: ——

ChaEa e

o ot s

E C 1y A B
Quemadmodum enimre&a A B metitnr re&as CD,EF:
itaquoque quadratum A G quadrata C H, E Imetitur.
Non antem contra omnes linee potentid far;zmeuﬁ-'mf;'i!e: fﬂnr etiam
sommenfurabileslongitudine.  Sic Omnes linee potentiatncommen-

ﬁmmfes funt quogue incommenfurabiles t’an‘g:tndme, 107 Ver o Contr 4.
De
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De quibus videas Claviumin Euclid.ad Defm. 4.& Pro-
pos.9.libridecimi. |

Baltenus de Symmetria& Alymmetrii; fequiturnunc de
Ratienalitate ac Irrationaliate, _

RATION ALITAS eft s fecundim quam Quantstates di-
cuntur Rationales.  IRRATION ALITAS y Jecundpim guans
Lrrationales dicuntur,

RATION ALES 101t 1Y Vocantuy Quantitates, guarum Fa-

bitndo fen Proportia certis. Numeris expromi potefl, IRR A-
TIONALES contra. Hincillx ¢ven appellantur & E ffa-
biles; hae £vs & Ineffabiles, g3 enim dicuntMathema-
tici, quod fecundum certum Numerum cognofcitur, A-
dcoqueper Def 6. & 7. Euclid.lib. r 0. omes Quantitates
Symmetra ﬁf:rfzsfer:'mﬁ_ unt Rationalzs; & Afymmetre, Irvationales.
E.g Meadietas Geometrica Proportionis Quadruple,
quzeltFcrma g i, 8 meess feu Duplicis O&tave , in Nu-
meris minimis 4.& 1. eft Rationalis: nam Quaternarius,
quem T ermini hujus Proportionis in fe duc; procreant,
eft Numerusperfette Quadratus, cujus Radix datur Bi.
narias, quo tinquam certo Numero ejus Proportionis
Medictasexprimitur.  Contr4 verS, Medium Geome-
tricum Proportionis Sefquialcerius, quzelt Forma gay
«in {ive quinque, in Numeris minimis 3.ad2. Irrationale
& Surdum dicitur, ¢limex horum Terminorum inter e
Multiplicatione nafcacyr Senarius, qui, dumvera Radi-
cecarct, Numerus Surduseft, unde Mediumillud Pro-

D a portio-
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portionale certo aliquo Numero explicari aucdeferibi
nequit. Verumdehifceac talibusevolvito Iib. 10. E-
lem,Euclidis. Vide fisquoque Clavium ad Propos.8.lib,
8. Euclidis; tum etiam Pachymerium in Ariftot. de infe-
cabil.lineiscap 2. necnon Zarlinum Part 1 JInft.cap. 21.

37, & 38. & part.2.cap.¥s. 29024857,

{: 4"1 PULT [aﬁ';a

DePARTE ALIQUOTA & NON-.

A L1 QU0 TrA.

i

= i

- 473 f-lr-r 1N § r 1 L 4 1 . — o - e i s ol - *

{2 ARTEM ALIQVOTAMyvel DEMETIENTE M di-
i

4,

- cunt Mathematici Q\;L-mfimrem minorem, quc in majere,, cesto-
to, preecife aliguoties continetny. Vel qHce metituy [unm totum,
staut aligrottes repetitatotam fuum conflituat,

Euclides {impliciteream vocat » phecs, partem s atqueita
definitlib,s.Def.1.&lib.7. Def 3, - mie i pireson pyivis
(7 deipuis digldpen Y 2 Drtorar & ubiln®, Srar xarapsred 15 piido, Pars eft Magni-
tudo Magnitudinis (ant Numeyus Numeri)m IMOP A0 i, Cim Mi-
nor metitur majorem. E. g. Magnitudo. A metiaturmagni-
tudinem B ter fumta; & magnitudinem C fexies repeﬁta;
tunc dicetur magnitudo A , parsaliquotautrinsque ma-
guitudinisB & C, Ut: ' :

e
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Par ratio elt Numerorsin, utcum Binarius dicieyr Pars
Aliquota Quaternarit, quia bis fumtus pracifé eum me-
e jS oniam Verd omis N HWIEYILS, per quen major [uus | cum
- 1 s . . = 2 % . A 2
guo collatns é/t, exalte dividitur ) Parsyocatur a "’i’?f*'(’f“’:ﬁ‘r ut plures
-:’ : y
N mm.r__;‘,,;,_-,_.;(;_;-”- J/‘:_f_;;;’ unam O eandem babeant partem aﬁguahzw 3
<7 vice ver[a, nnus #;fé;;-;ffwc N amerus majord ii?i'!j,fr—tﬁff"fiiilr-ﬁ habeat
partes aliguotas, £.g. Numerus (@atqmarms collatuscum
8 .12.16, 20 24. &c, horum omnium Numeroram eft
pars aliguota: 8.enim dividitbis; 12.ter; 16, quater; 20,
quinquies; 24. fexies. Sichorum 12.18,24.30. 36. &e.
Parealiquotaeft Senarius,quiabisfumtus metitur ra; tep
furtas, 18; quater, 2.4. quinquies, 30; {exies, 36, Kt
contraNumeri57 6.partes aliquotz{unt omneshiNume-

(i

112, 4, 6.8 cumimguli illam metiantur. Sicetiam 360.
Numerus Divifores admittit 2. 3-4.5.6.8.9.&c. quii-
deo omnesac fingali ipfius re&e vocantur partes uquiw»
tz,

Major autem illa Quantitas , five totwm illud,, quod Aliguotis e-
_;G:Ir‘:i?}fg'("’éPf;rjf.‘éi‘{j- Cr’)f:.i/}:'if ; dictitur FEuclids meRamAdoioy, Lﬁ{ff!}){fﬁ”}
juxta 2.Difin. lib.5.& Def.5. lib.7, quaicahaber: .,
@xder B0 piidor 78 DO , Sra warepurreim imh o oo s Multiplex
vero ( Magnitudoant Numerus ) oft major minoris | cim wajorem
metityr minor, vel, (quod idem) guandomajor menfuratur dmi-
nore. |

P ARS igitnr NON- AL IQVOTAeft , qne Quantitatem
majorem five Multiplicem fen Totsm [unnm non perfecte metitur,
| A

. Jed




3 S,
Jfed aliguoties fumtaipfumvel excedit,vel ab eodemdeficit,  Hane
Claviuscum aliis nonnullisapellat PARTEM A LI-
QUANTAM, Cimqueaded ifthze pars fnum To-
tum nonmetiatar nifi per Unitates , id circo Euclides ta-
lem Menfuramnominat Partes, non Pariem, lib.7 Def 4,
E. c. Binarius elt Pars Non-Aliquota five Aliquanta
Quinarii: bisenim{umtus Quinarium non implet ; ter
{umtus, eundem {uperat. Hic ergo Binarius {ecundum
Euclidem non Pars dicendus, fed Parses; quippe qui duas
continet Unitates , quafingulz funt quintz partes Nu-
meri Quinarit,  Sic etiam Quinariuscollatus com Nu-
mero 18. Parselt Non-aliquota hujus majoris, idecque
Euclididicitur Partes , quéd quinque centineat Unira-
tes, quarum queliberdecimao&tava parseli Numeri 1 8.
Similiter (e reshabet in Magnitudinibus, E.g Datx{int
Magnicudines A B, quarum A nonmetiatur B, itaut ter
repetita a magnitudine B defieiat ; quater autem fumta
candem {uperet, appellabitur Ma gnitudo A Pars Aliguan-

tay vel Non-Aliquota, aut Partes, Ut:

—
e e feg e 2B

Nemen autem partinm ¢ftex duobus illis Numeris , per quos
Communis menfurautrumagune metitur, videlicet exm, qut Partes di-
citur , & eum, cujusille partes appellatur. E.c. Senariuseft
Pars Non-Aliquota five Partes Denarii, quernm Com-
mums menfura eft Binarius: hiccum Senarinm metiatur

PCK“
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per Ternarium, & Denariumper Quinarium, Senarius

dicitur Tres quintz Denarii. Hocpa&o:

4 F)
301 £(r g(2 1605 #9(5
6 4 3

4 2 2
Eadem quoque ratione eundem Numerum Senarium

dicunt fex decimas cjusdem Numeri Denarii » quando
Unitas pro corum Communi Menfy raadhibetur , atque
adeo illum metitur per 6, hunc vero perro, Itaetiam
Senarius eft Partes Novenari » quorum Communis
Menf{uraeft Ternarius - quicum Senarium metiatur per
Binarium, & Novenarium per Ternariuws , Senarinshic

dicitur duz tertiy Partes Novenarii, Hoe modo:
3
fj{h 6(2.46(2 9(3
7

o F

De quibus vide Claviom & Rhodium ad Defin, 4.1ib.
7. Euclidis,

Carur V.

De TERMINO MATHEMATICO.
| ERMINDS MATHEMATICPS diiowr ome id,

i

= quod alicrjus extremum ¢t. Euclid. lib. 1, Def, 13

\ 4 k) o I ¥
Q‘_-:@L- ESCIV 5 0 TiVeg £51 mipece,

Sunt itaque Vocabula Synonyma : Terminus | Finis

Extremum & Extremitas. Deinde Zermiifunc, vel Geome.
tricisvel drithmetics, Ter.,




b2

Termini Geometrictfunt extrema Magnitudmum. Ut, Linex
Termnni funt Punéta; Eucl.lib. 1 Def. 3, Superficieiex-
B - trema five Termini funtLinex;ibid. Def.6. Corporis fi-
ve Solidi extremumeflt Superficies, lib. 1 1. Def. 2.

Arithmetici( alids Termini Numerales )funt dno pluresve Nume.
ri extremitates gnasdam denotantes., ast Numerorumalbflraltorum,
aut Mugnitndinum,  ant Sonorsm H armontcorum Numeris defcri-

Ly

ptorum.

Hi porrofubdividunturin Termines Proportionis <o Pro-
portionalitatis.

Termini Proportionis (alias guogne Radicales Termini , item
i Radices Proportionis di€ti ) funt dwoNumeri , quibus in eadem
Proportione nequeunt fumi minores. Clavius ex Campano lib.
B 7. Eucl, Defin. 25.
i Termini Proportionalitatis funt duee inter [e comparande Proper-
tiones, quent plurimum conftant quatsor Terminis Radicalibus, in-
terdumtamentribus , guando medius bis fumitur. Pauciores ve-
ro, quam tres non dantur,{iquidem omnis Analogia, tefte
Euclide lib. 5. Def. 9. ad minimum in tribus confiftit
Terminis : utnimirum duo haberi poflint dntecedentes,

& totidem Cag@gf;e:z:e'n
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Carutr VI,
De HABITUDINE QUANTITA-

TUM, ac primo, quid vocetur DIFFE-
RENTIA,
T, X Quantitatum Com parationenafcitur Habitudo (ive
“~“Relatio , qux Gracis =zies appellatur, & effnibil alind,
guan certus quidam Terminotuwm inter [ecompar atorummatnus Re-
: ;?J L"Lff!:f_s' -

Edtquetriplex: DIFFERENTIA, PROPORIIO
& PROPORIION ALIT A4S,

DIFFERENTI. A five EXCESSVSvocatur I T abitudo,
giantum Lerminus differt @ Termino cognofciturg, Subtractione.
E.g. Differentia Terminorum 1.& 3.eft Unitas; 3.& &.
eft Binarius. Binarius enim4 Ternario fubduus yrelin-
quitUnitatem; Ternarias 4 Quinario, Binarium. Sicin
hac Numerorum {erie 1. 213+4.5.6:7.8.9.10. ubiqueeft
Differentiafive Exceflus Unitas; in his £:3.5:7.9.11.13.
15.17.10. Differentia eft Binarius; inter hos 1 4710,
13.16.19.22.25.28. Exceflusvel Differentiacit Ter-
narius. At ita Proportionum quogne Differentia Sulduftione

invefliatur. V.c.Sifcire lubet | quznam fi¢ Diffcrentia
harum Proportionum 6.ad 5.& §.ad 4. {ubtrabe 6. ad 5,
€x 5.ad 4. juxta modum , qui infra inlibro fecundo tra-

E detur




3%
detur. Differentiareftat 25.ad 24. Ut : 22 1 (**. Qua-
re , fiin Muficis fubducimus Tertiam minorem ; cujus
Formaeft Proportio Sesquiquinta, in Terminis minimis
6.ad 5. a Tertiamajore, Proportione Sesquiquarta, in
Terminis 5.ad 4. relinquitur Semitonium minus , Pro-
portione Sesquivice{ima quarta, in Terminis 25 ad 24.

Carur VIL

De PROPORTIONE.

ROPORTIO, Grzceis 4 difta, definitur abEu-

c]idelib;r)’. Def. 3 hisverbis: a4ee e b Mo9ar (2 4t
Spanryenss o wnd wahobrali meds dinna  waid ggims. Proportio eft duarnm Ma-
gritudinum (ant Nyumerorum duorum Jejusdem generss mutna quce-
damfecundsim Quantitatem, Fabitudo.

Suntquidem , qui = A= dici malunt Rationem, &
™ Sreyier, dEgua in {equenti Capite, Proportionem, (z-
tius tamen videtur hacinre communem Philofophorum
ac Mathematicorum loquendi confuetudinem fequi,
qudm citraneceffitatem hos Artis Terminos itavarie &
xquivoce ufurpare,

Hic obferva:

Primo dwaram duntaxat Quantitatwm H abitudoProportio defi-
sitwr.  Etfi enimquandoque plures Quantitatesinter {e
comparandz proponuntur , ninilominus tamen initio

non
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“met. lib.3. Propos. 1.
tudo, ciim, ut ante diGum > nRelatione confifiat wming Termini

2
non nili duo earum Tem’?ini {imu] ad fe invicem con.
fecruntur.  Neque ctiam pauciores, quam duos habet
Terminos, cum quxlibetHzlbirudocc}guoi}:aturcxRc~
latione , Relatio autem omnis neceflarid duos ad mini-
mum reqairat Terminos | quorum alter , 4 quo ea fit,
Antecedens; alterwniadquem, Confequens Propor-
tionis in Mathefi appe] latar.  Secunds , b duze ves compa-
rande fint Quantirates : Erenim fi Qualitates, Subftantiz
& fimiliaad (e invicem conferuntur, Proportio proprie
nonelt. Tertiofint Quantitates ejisdem generis, Namfi con-
feratur Lineacom Superficie | vel Numeruscum Linea,
taliscollatio nondicetur Proportio , quippe nec Linea
& Superficies , nec Numerus & Linea, funt ejusdem oe-
neris Quantitates: {ed Lineam cum Linea, Superficiem
cam Superficie , NumerumcumNumcro, comparari
oportet.  Quartoinflitui deber Comparatio talss fecundsim Q i
titatem, h.e, prout una Quantitas major eft alters, yel minor, vel
erdem equalis. Ut , ficonferatur N umerus cum Numero
fecundum Qualitatem, e, proutunuseftniger, alrer ru-
ber, quamvisambo {int ejusdemgeneris, tamen iffiusmon.
di Comparatio non eft vera Proportio , quia non fit fe-
cundnm Quantitatem ey Valorem. VideClaviumad s,

Defin. Euclid. Iib 5, EtLaurembergium inInft. Arith-
Dtiinto Propefitiodicitur muta F abi-

ad alterum.

E 12 Quem-
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Quemadmodum autem quelibet Propofitie duos habet Tt riinos,,
sta etiam duce fint cHy usque Proportionss N, ot.e, ;zeaﬂ;sm eff. Ha.
yumaltera alters [wbfcribitur | in modum Frattionis s nifiguodhic
Laneola five virgula tla inter Numeratorem ¢s Denominatorem
omittifolet. Ut }.7.7.¢. Nonnullitamen eam » perindeut
fitin Fradtis, interjiciunt.

Et guoniaon’ Y erminimter (e collati nune unji ¢ eddem, nunc di-
yer[a conftant Quantitate . a’,r,spfsx inde emergit Propofitio: altera
ALqualitatis, altera Inequalitatis,

PROPORTIO F OQF ALITATIS et , cion date Pro-
portionss T ermini fibi funt ceynales, itaut alter altero fit nec major,
necminor. Ue: L1, &e. qua Radix Proportronis dicen-
da potilis,quim Proportio.

INEQVALITATIS PROPORTIO N, quands Ter-
mint date Propartionis fibifunt inwe quales': h.e, quornmalter sltero
¢ft vel major, vel mmor. Ut, . a5 &c. - Hiciterum du-
plicem Inzqualitatis Proportionis varietatem vulgo fta-
tuunt, nempeutmajor Quantitas collara ad minoren,
dicatur Pro HOFEIO W] oy is i,?rf.ﬂ-gfmférczmj & minorcnm majo ek
Proportio minoris meequalitatis. A tque tunc minoyis ineequalita-
tisappellationi folent diftin&ionis ergo prafigerevocu-
lam SV'B, ut qu2 inmajore inzqualitate vocatur Propor-
tio Dupla , in 111&1}01'(?*@!0(:::?{11:‘.‘?n!-:u_f.'np!a-. Verumenimverd
{iad Cleanthislucernam hze €Xaminemus, quoniam u-
triusque eadem plane eft hatura, ezdemque Differentiz,
ut, quicquiddeunadicitur, dealtera pariter accipien-
dum:

P
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A
dum fit; necmagisdifferunt ; acfidicamin Addisipne 4.
vithmetici, Tria & Dyoeffe Quing, Duo & Tria itidem ; autin
Mideiplicatione, "Ler Duonon minis effe Sex, guambis Tria, hac
I)iﬁiuﬁﬁotaugprunfhpcrvacancato]knutividctur3 una
tunﬁ]h)unnf5qu0inProporﬂenﬂnml)enonﬁnaUHih—
perioreloco, 8{?Q{unﬁrntor?nf&rioyecgﬂlocnriconfhe—
vit: quippecumifta Notandiratio FraGionibys Arith-
meticis (4 quibus tamen alias Proportionum do&rin
tafere eifpémiet )prorius {itcontraria,

(?xrcrﬁulfﬂxguqﬁhﬁisPrquT&qjorrdaﬁiﬁditur in Quin-
gtie ClafJes feu pecies. Prima eft Multiplex; Secunda S uper-
particularss; Tertia, S uperpartiens; Quarta, ﬂrﬁ:fh‘})fex S Hper-
partenlaris; Quinta, Multiplex Sy/:ermn‘rémr.

Queiia Imodum vere DIFEFE RENTI 4. ,i{j;zoff itur Termi-
norum Subduclione, fic PROPORTIO eorundem Divifione , puta
M joris Lermmiper Minorem, & frguid rem;zuﬁfﬁﬂ Diyifionem,
id Eractornm mflar wnd cwn Dvifore Quot.e adfcribitur.  Hie
Quotus, & Proportionss yalorem, ¢ appellationis rationem aperit.

Promaigivar Species (en {lasfis, MV LTIPLEX PRO-
PORTIO, Greaee nommsins siyen, eft cum C duantitas frve T er-
NS major minorem aliguoties exallé continet, Qudd fi bis,
Proportiovocatur Dupla; {i ter, Tripla; i quater, Quadrupla,
5t{h:dchufns.[Jthlhujuwnodi’fcrwunh Lratoelt
Proportio Dupla, quippe minores dati in fuis quique
1U3i0f§bﬁ9]ﬁh¥£ﬁ% bfscxnnjncntur, 1d quod eoruvm o..
moium poft Divifionem indicat Quotus ( 2. Hoe

E 3 m(}dg;
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38.
modo: 2(z 6(2 8(2 #¢(2 f{ic mnter hos Terminos
13 ¥ - b
s SRRl sibla Praportid (2 Mihis 7000 S-eff
Quadrupla ( 4. _

Secunda Species feu (lasfis, SVPERPAR TICVLARIS
PRIPORTI0, Greace siyo Erpiced, eft, citmmagor Serminus
minorem [emel continet , ac wnam infupey mimovis partem.  Quz
pars, fiminoris Terminieft dimidia, *esquialtcramconfti-
tuit Proportionem; {1 tertia Termint minoris, Sesquitertiam;
{1 quarta, Sesquiguartam ; & ficdcinceps, Prior itaque
Enunciationis five A ppellationis pars femper in hac
Clafleeft particula Sefqui , & pofterior pendeta Divifere
feu remanentis Fractionis Denominatore. V. g inter hos
Terminos .. % 3. . elt Proportio Sesquialtera: majo-
resenim datiincludunt{uos quique minores femel & 1n-
{uper dimidiatam corum partem, hoc modo:

s AR 4 5
31 (% 9(a #2034 +9(1s
% # 6 2 4
Sicinhis}. 5. 21215, eftfesquitertia, hac Diverfiones
bin 8 g 4 5
#(5 805 #2035 #6018 26(15
- g H#2 4y
Hic enim majores Termini minores {femel comprehen-
dunt,& tertiameorum partem. In %, 3. %.°.'° Proportio
eftfesquiquarta,proutexhisappargt divifionibus:
i gy 3 4 5
F (13 *¢‘C1;* 4')?(?;+ %’?5(11;* lf?({zga
& & A% &6 2¢ Ubi
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39.
Ubimajor quisque {uum minorem feme] compledti-

tur, & quartam ejus partem. Hicnotandum, N

N

umeros
inter fe Compofitos Terminorum Proportionalium n

hac &fequentibus {peciebus, ad veram Habirud; nem in-
veftigandam , reducendoseflead Numeros Minimos fey
inter (e Primos, perCanones Reduétionis > dcquib 1sin
Iibro fecundo
Tertia § pecies SVPERP A RTIENS PROP ORTI0,
Gree sivo. Ergns, €T, qrando major Serminu. > perinde 4t fit in
Superparticulari, mitnorem femel duntaxat continet, Jedaliguot nifu-
permumorss partes,  Denominatio fit in hac Claffe
Specie & adje&ta Fra&ione; atque1t> hictres
Clationss partes:

abipfa
funt Enun-
Primacftvox [fuperpartiens; Secunda ca-
pitura Fraftionis Numeratore; Tertia a Denominatoye €jus~
dem. E. g, Hi Termini ! dicuntur habere Proportio-
nem Superpartientem dunas Tertias: Quinque enim in-
cludunt ipfa Tria femel, & infuper duas 1pforum partes,
1.c. duas Tertias, hocmodo: 2
F( (G
3}

Eadem quoque eft Proportioinhis Numeris inter {e

Compofitis 2. 2% . Inhifceautem .12 1o =

: ; : 614751 1400 L TOPOLa
tio clt Superpartiens tres Quintas, quorum quotus Mij-
nimnseft (2 fic £ 1007 20 2

sus*y -jee g L TOPOrtionem obtinent Sy.
perpartientem quatuor onintas, hoc ouotominimo (i,

Aliisautem fic efferungur hujus Claffis Proportiones,
\ln Qj.lall‘*




e T

A0
. Quando major Terminus minorem duabus minosis

‘f'“"-l[ L1 'D LS LKCCUHT 5 P ropor UO'\ LalU'DI l!"CUFLlLH x_‘u;tl -

vel fuper a"'ua;nu ens 3 {ieribus,

f:r:f; tiens five S he) fmw ten
v, ’ffrw qHa-

Super fﬂpm tiens, \el nper { res p.«,}m ns; {1quatuor,
drspartiens, Ve ,I/nmfr quatuor partiens: cuiappelationi adiuc
additur nomen Termini minoris , fcu 1Denominatoris
Fraétionts. Ita fw# er partiens dnas ] ertias fJ]H rur Sfr-;'-rrf:-f-
f)“r tiens 1 ertias L..ut/,zc’f-u dugs partiens Tertias 5 Suporpartiens
8) mnf 16, vocatur --‘;*cr{r’p. ritens f? umtas, aut fuper tres

p iwtens () uint 44 :r}DuJ; irtiens quatuor fu’ ntas , “\1:1[)(’} qH il 14
pZ wtiens (Lr was, {ive /zc‘bu quatuor partiens u:’t' itas, A1.Utun-
tur quogque h”lp.l VO(‘U]E‘: partiens , & fic loquuntur:
“‘Iff'?f?vrf(ﬂm. Super e’w;;mn’(r Supertriguinta ; :fpmrr ecedim tri-
C”ﬂm 1 fecanda; hf}nn wovem decimafexta: pro. , -Superbipartiens
Jertias; Super u:p artiens fb ntas; Supertripartiens Quintas ; fu-

jm z‘,lcfg,u:r ’rhrnu*m lmc 1mas /r'..;nwu 15 ; ffu novem partiens |

Q*

Jecimas fextas. Vide Baryphonumin i’tuaumus Muficis

ra:f 0.136. 117. & 151. Ml Marcus Meibomius pro

perpartiens dicivult Supe ;p*; s , quomodo & pro Sesqu:~
z‘ex ins &c, dicit Supertertins * Jd imitationem Grzco-
TUM grirgeo-. 1pfius autem hac funt verba in Pr xfatione
feptem Antiq. ‘Muficz Autorum: Venis ad majoris monen-
ti Pocabula, que primus, felict, [pero, fidere Latinecivitatiy adeog
Mathematicis, reftitwo.  Illafunt , Superterting , Superquartus,

Superoflavus - pro Sesquitertins , Sesquiquartus, Sesquiockayus:
qhe

o=

"o genere loque wdi etiam ufus eft Cenformus lib., de die Natali cap. 2 0.




L.

quet [ummacum infeitid, & dolbrince intricatione » bactenus 4 doltif-
Simis Fivis funt sfurpata, Sedde iis alio locofum diclurns.  Ades
astemilla placsere  ut adeundem 1formationis modu, novovecabule
Latinam Linguam ditare voluerim.  Namut Greecorsn iigedaser
Latini dixcerunt S uperparticsidare ; ita dlorum ixyeq. Vocarem [u~
PETpers, WL expers, guod abex ¢ pars compofitum, aine, foni gra-
tioris canfa , mutato, Idem faélum videmusininers, abin € ars;
stem Solers ; fic grrogue Superfles eft ex S sperflas. 1V. Idem
hic Meibominsin Quoto Propoxtionum S uperpartientium
FraCtionis Numeratorem Adverbialiter exprimit hoe
modo :  Supernovies decies partiens ducenltefimas vigefinas quar~
tas; fuper quingsies partiens Vicefimas feptimas * , pro Supernoyen-

ecim partiens ducente imas vige/imas guartas 5 & fuper quingue
partiens Vigelimas [eptimas, quarum Proportionum Sermi-
n; Numerales & Radicales{unt 25 7. qui poft Diuifio-
nem hofce dant Quotos: '

E

%0 q'5
_2.,4!-3’( !si‘?{lo 3% (‘lsa
224 254

QuartaSpecies MPLTIPLEX Sy PER PARTI( V-
A BRE8 o GELCE womcorgmimpcinnos: iy o eft , csimmajor mirlrem
aliquoties continet , acpreeterea unam ejus particulam.  Sicuti
autem hzc fpecies ex multiplice & fuperparticulari
compofitaeft, itaetiam ejus appellatio, Prioremita«
que appellationis partem fumitex claffe multiplici, po-
fierioremex fuperparticulari. E.c Hirepmini;. 2 0 o0

FrIOM It Lo I

F Pro«
"dn Netis #d Gaudentiom pag. 34,




: f‘v‘,a"i 2 42
Proportionemobtinent duplam {esquialteram: quorum
uotus Minimus elt ;& Et 2.5 2.5 rriplam habent
Q. ; [ 70" 4010 P
{esquitertiam, hoc quoto (3, Inhis [ ¥ "efy pro-

~portio rriplafesquiquinta, hoc quoto (;1,

Quinta Species MVLTIPLEX SVPERPARTI.
E NS, Grece b, oamunrammunis, €ft , ctim major minorem etiam
plaries continet, uthac precedens, [edpreteres aliguotejus partes,
Et quia hzcquoque claffiscompofitaeft , videlicet ex
multiplici & fuperpartiente , 1deo nomenetiamexillis
compofitumaccipit. Atqueaded prior prolationis pars
ex clafle multiplice, pofterior ex {uperpartiente depen-

det. Ut, Termini 2. 275", Proportionem tenent pu-

3 5 qt Lt 40"

plam fuperpartientem duas rertias, hoc auoto (,:, Hi

ein serss- oo DUplamhabentfuperpartientem duas quintas,

131436448 6o’
Carur VIIIL
De PROPORTIONALITATE, quid
& quotuplex..
w |
DROP OR TION ALITAS, Gracis suswie, définitur En-

f.’ffcff [a'.f;- . 1)5"[: 8 b5 wds Advay oreol aTHE 5 Cﬂm d?’dff& fﬂ Sf?mhﬂmiﬂ
9 j /4

?r'apo:'ﬁmmm.

Quemadmodum enim »#e-five Pro portio eft Habitu-

do-duorum Terminorum Numeraliudh .. 1A= eyl (Ve

3?!‘0901'ti0nalitas eft Habitudo duarum Proportionum:
adeo-
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adeoque ad minimum ( utijam cap.5. diG%um? ineribus
confiftit Terminis , utduo poflint haberi Antecedentes,

& duo Cenfequentes.
S pectes Proportionalitatum famofioves,& ab antiquis Philofo-
phis, Phythagora, Platone, Ariftotele , aliisquecom-
probate, funthetres: ARI THMETICA,GEOMETQ{L
CA & HARMONICA five My SICA. "
PROPORTIONALITAS ARTTHMETICA efl,
scslm dati terminiceqnali confrant Differentia, inequaliverd Propor-
tione. L. g. in his duabus Proportionibus i1 utrinsque
Proportionis Termini eandem ‘habent Differentiam,
nempe Unitatem; prior autem Proportiog.ad 3. eft fes~
quitertia 3 ‘pofterior 3. ad 2. fesquialtera. Utiexhoe
{chemate apparet: BT

'L?L;a

Lo e

PROPORTIONALITAS GEOME TRI( A cftcontra,

sesm propofiti Termini P vopor tioneconflant equali 5 Differentia asim

temmequalis fictamen, utejusmodidifferentice inter fe collatae ean-
dembabeant Proportionem, quamipfiTermini. E:c, in his Ter-
minis !}, eft eadem Pro portio, nempe Dupla; Differen-
tiz autem in iis funtinzquales. Nam inter 4. & 2. Dif-

ferentia eft Binarius; inter 2. & 1. Unitas: attamen &

~heiple Differentiz ®qué inter fe-continent Proportio«

nemDuplamac 4.ad 2. & 2;ad 11 Cujushoc cltichema;
-
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HARMONICA five MVSICA PROPORTION A-
LITAS dicitur quando Serminidati &5 Differentia, ¢ Propor-
tione conftant inequali; fic tamen, ut, pofitis tribus Perminis; Dif-
ferentia prior ad pofleriorem, eandem habeat Pro portionem , queeft
Termins primi ad sltimsm.  Exempli ergo, inhis duabus
Proportionibus {.%. qua tribus duntaxat conftant Ter-
minis 6.4.3. ({iquidemmedius hic bis fumitur) Antece-
dentes duo Numeri five Termini 6, & 4. Differentiam
obtinent Binariam,&Proportionem Secquialteram;duo
autem confequentes 4. & 3. Differentiam habent Uni-
tatem , & proportionem Sesquitertiam. Jam {iduasi-

ftas Differentias, id eft, Binariumcum Unitate confers,,

pariter 1niis deprehendes Proportionem Duplam, at-

queinTerminis 6. ad 3. putd primi & ultimi, Schema

ejus hoceft..

Hic etiamquatuor datis Terminis,candem habet Pro-
portionem Differentia primaad fecundam , quamhabet
TLerminus primus ad tertinm ; & porro Differentia fe-
cundaadtertiam fehabet, ut rerminus fecandus ad quar-
tum. V.c. Inhifce duabus Proportionibus 1y quatuor

funt
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funt Termini 12. 6.4. 3. Hicprima & fecunda Djffe.
rentia, qu& funt Senarius & Binarius, eandem obtinent
Proportionem, quam Numeri12.& 4. nempe Triplam:
atque iterum fecunda & tertia pifferentia , Binarius &
Unitas, Proportionemeandem continent, quam Numeri
6. & 3. fcilicet puplam,  Veluti fuppofitam oftendit
Schema:

Vide Clavium de Proportionalitatibusad Definitionem
4. Euclidislibr1 quinti, pag.43a. necnon Laurember.
giumin Inticut. Arithmeticis lib, 3, Propos. 2.pag. 110,
&rrx. '

Dicitur autem fic Propotionalitas Harmonica five
Mufica, quiaplerunqueejus numeri habent proportio-
nes eas, inquibus Confonmriz Muficz confiftunt, €CJa.
viusdictoloco pag, 393. Idquod in datis exemplisali-
bi monfirabunus.

Prater has tres Analogiarum Species Boetins adhue
agnofcit feptemalias, & Tordanus oo, tefte Zarlino 1. par-
te Inft. Harm. cap.3 5. quarum tamen omnium in Muficjs
velexiguus, vel nullus pencufuselt. Inprimis verd ce-
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jebrisetiameft, tumillis, tam aliis Maficis ¢ Mathematics
CONTRAH ARMONICA PROPORTIONALITAS,

quztamennihil alindeft, quam inverfa Farmonica, quan-
donimirum prioy Differentia Terwinus (e habet ad pofieriorem.; ut
datarum Proportionsim Terminws ultinins ad primum: < guio locotn
H armonicafita eft Proportiomajor, ibin {ontvabarmonica eft Pro-

 portiominor; & ubiinillaeft Proportto minor , inhac eft magor. Dis«

crimenautem Harmonice & Gﬁjrmb.-::'i}mni.fcf T}‘Gjmm‘ﬁonaﬁraw

¢is facile cognofces ¢x hoc utriusque juxea fe pofitz

1
Schemate: 3
HARMONICA® CONTRAEARVMONICA.
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Hicin Harmonica, Differentiz prior Termimus, Biis-
rins , ad pofteriorem, Paitatem, codem fe habet}nodn) ut
datarum Proportionum primus Terminus., Senarius ad
altimuam, Térnarigm : in Contraharmonica autem prior
pifferentiz Terminus, Phitas, {c habetadpofteriorem,
Binarism, 0t TETMMOLS l‘.ltimﬂsﬁf"i‘OPOFtiOHUI’Dj Ternarius,
ad primum Senartm. Porrd, quemadmodum in Har«
monica Analogia priori locomajor rroportio-eft , Ses-
quialtera, & pofteriorilocominor, Sesquitertia: ficin
(ontrabarmonicaprioriloco eft minor Proportio, Sesqui-
quinta, & poftcriorimajor, Superpartiensduas ter gas..
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' - Caru t IX. i
; De Varietate ac Difcrimine FLEMEN- -

Bfolutis oo hifce Capitibus, quibus generaliorail - :
lIa Mufico Theoretico inprimis [citu neceflaria, re- {
' cenfica funt, haud absre fuerit, antequam Primo huic
: Libro finem imponam, paucaquzdam adjicere de srpin,
five Elementss Mathematicorum. Penitus enim Mathefeos
& Mufices ftudiofo pernofcendii eft, quid ipfis vocentur
Defistiones, Poftulata, Axiomatas quid item Problemata, Theo-
vemata , Lemmata , Porifmata{ive Corollaria » &c. utquibus

3 appellationibus, quaicquid eft Expofitionum aut Defcriptio-
“ | num y Canonum, (onclufionsm ¢ Demonftrationum Mathematica-
d rum , infignitur ac dlfccrnitgr, Commodiflime autem
g hac ELEMENTA tribuividenturin PRINCIPIA &
' PROPOSITIONES. ; \

. PRINCIPIA , Mathematicis peculiariter fic dicta,
5 Junt Triplicia: Definitiones, Poftulata & Axiomata,

: DEFINITIONES, Gracis O d nOBIKLis quogue €7 oioms
'm @ Tmiicss, se. Pofitiones & Suppofitiones appellatee, funt Princi-
| pia, quibis explicantur Termin fsve Vocabnla Artis, ne'quano-
Ef minum ambiguitate aut obfcuritate CILCHMVENET 1sp05s0. 1
b w4 INCUrramus, quomodo (avins & Rbodims ajant. Tales

fune::
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funt: Puntumeft, cujus pa:: nullaefl. Euclid, lib. 1 . Def 1.
Linea qﬁ:’o;;gimdo latitudinis expers Dcﬁ 2. lib. ejusdem. Su-
perﬁcie;qﬁ , que longitudinnem latitudinemd, tantrim habet. ibid.
Def.g. Solidumiive Corpus eft, quod longitudmem, latitudinem
¢ Crasfitudinembabet. libaiiDekg. 2

POSTVLATA five PETITIONES, Gracisfmiust,
dicuntuy , quee adeo funt clara & per [picuain fabjectacientia, ut
nulla indigeant confirmattone, fed nndum duntaxat anditoris affen-

fumrequirant, nein demonfirando ulla vel hzfitatio, vel

difficultas oberiatur, ‘Cujusmodi {unt: Pofiuletur, ut
ﬁgfm"uis Puncto m cjﬂocﬁ)f}s Punctumretam lineamducere conceda-
tur. Euclid. lib.1. Poft. 1. Etveflam lmeam terminatam

ancontinunmrecla producere, ibidipolt. 2. Jtem, guovis Centro

¢ Intervallo Circulwm deferibere. ibid. Poftul. 3. Sicetiam:
Poftuletny , cutlibet Numero poffe guolibet fumi equales vel Maulti-
plices. lib.7. Polt.1. Et guolibet Numero [umipoffe majorem.
ibid. Poftul.=. :
AXTOMATA (suiuam, 1.6, Dignitates) queetiam Pronsis-
ciata fiye Eﬁ%ta atque Enynciationes dici folent , stem Commaunes
Notiones vel Notitic xeoss Svai, Junt, gas nonfoliimin [cientia pro-
pofita , fed omnibus etiam altss itamanifefla funt < evidentia , wt

atemo non 1iltr o affenfum addat , gus tantum Vocabula itelligit. Ut:

Totum fuaparte majuseft. Euclid.dib. 1. Axiom. 9. freguali-
bus aqnalia adjeCiafinttotafunt equalia. ibid. Axiom.2. fiab
aqualibus equalia ablatafinty quevelimgunntur., funt equalia. 1bid.
Axiom.g. Ominss Numerus feipfummetitur per waitatem. 1ib.7.

&Xiom'éc ; }.)B*Oﬁ
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PROI)OSITIONES,4(§ISBC€3 Meerdews, 1N gENEre NUN-
cupantur quzcunque Conclufionum Demonftrationes,
ex rrincipiis illis conftiture ac deduz. Stntque vel
Principales vel minis Prmcipales.

Propofitiones Principales funt duplices: PROBLEMA-
TA& THEOREM ATA,

PROBLEMATA ( nigopripsm, Latiné Q&cﬂianes Vel Qyee-
fita) funt{ecandum Rhodium , inguibus ponstur aliquid , quod
nondum €ft conflituendum. Vel , utiClaviushabet: Proble-
maeft Demonftratio, queejubet ac docet aliguid conflituere, - Ut, fi
quis conetur demonftrare , {upralineamretam finitam
polfle Triangulum zquilaterum conftitui , appellabitur
hujpusmodi demonfiratio ; Problema; quoniam docet,
qua ratrone Triangulum zquilaterum confiitui debeat
{fupra retam lineam finitam, Quodnam autem fit dif-
crimeninter Problema Dialefticum & Mathematicum,
docetidem Clavius 8. Prolegom. in Difcip. Mathem. ad
Euclidis Elementa, hisverbis : In Problemate Dialefico
utravis pars contradiclionss fufcepta confirmatur tantrimprobabili-
ter, stautintelleStuscyjusqne ambigat , utranamillins pars verafit;
in Mathematico vero, quamcungwe quis partemelegerit, eamfirma
demonfly atione , itaut nibsl omnimo dubii Jitveliguum -, comprobabit.
St enim Geometra flatuat ex punclo quolibet e recle propofit
lineam perpendicularem educere , efficiet utique boc ipfum ratione
conflanti & evidenti: eodemmodo dicendumeft , [iex eodem punceo
veliteducere fmeam non peypendicularem. Hac Clayius,

G THEO
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THEOREMATA dﬁtc?n (ewipwrm, Latine Contemplatio.
nes) funt el nquic Rhodius,m quibus aliquid vel ineffe, vel non
;}zeﬂ.@ conftitute Quantitats demory?mmn Claviusica: Theorema
‘ apyeﬁmu eam Demonftrationem , que folam pasfionem alignam pro-
prietatemye wnins vel plarivm [imul Quantitatum perfcrutatur,
Ut, f{iquisoptetdemonitrare, in omni Triangulo tres
angulos efle quales duobus rectis , vocabunt talem de-
monlftrationem Theorema , quianonjubetaut docet Tri-
angulum, aut qmpplam allud conftruere ;, fed contem-
platur tantummodo Friangul 1cu;uwbctcc"{t::u. [ pas-
{ionem hanc, quoda'mu]t illius duobus fint reéis xqua-
les. nde a cnntc_mpiatwne ipfa hac demonfiratio
Theoremadicitur.

Adhzcquoquenotetar, Problemataac Theorematainter-
dam breviter, interdum operofe demonfirari; operofas |
au tem ejusmodi demonfirationes tunc fex coftare & ab-
folvi partibus, - Prima &fF tgbneric, qua proponitay datum & gue-
fittims Sectindn, fuvr:, quaexponitur datum; Tertia, sy, guo
explicatuy guafitums Quarta, comews, Delmeatio quise py emitti-
tur Demonfirationt; Q&m a, &xivte, Demonflratioy Sexta, sven!.
cerve, Conelyfio. Vertimde hifce plurainvenies apud Cla-
vium, Rhodium, Alftedinm, & alios,

Propofitiones minits Principales funt itidsm due: LEMMA ¢
PORIS MA [ve (ORDLLARIVM,

LEMMA (niwus Lat. Affumtio ) dicitur Propofitio , que
tantam affunitur ad ‘Demon ftrationen alicujis ?raélemam aut

Theo-
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Theorematis principalis , ut i)emorﬂratiaﬁar expeditior ant bre-
vior. Clavius. Adedque tum Conftrutioni, tum De-
monfirationi accidit. - Rhodio dicitur Lemmy propofitio
ndigens probatione ; koc diffevens aprincipiss quod hec nsillaindi-
eant demonfivatione; ulnd antem demonfIrari ciim pq/ﬁr, absquie de-
amonflratione fumatnr , ad alioram faciendamfidem.

PORIS MA (g, quodCamerarius vertit Acquifitum,
alitautem (orollarisom, icem Confellarivm vocant) eft Theore-
ma  fecunaum Rhodinm , guod per fe ex demonfbrationibiss
Propofitionsim fequitur, fisie nova ac pecularidevonfiyatione.

His omnibus ultimé accedunt & SCEHOL.I.4 , quz
etlam Propoficionibus {xpe adduntur, uberioris decla-
rationiscaufd.  Quorum zque,ut Lemmatsin & Porifma-
tum exempla paflim funtobvia in Elementis Euclideis, pra-
fertimin Clavii, Rhodii, aliorimque Commentariis,

Porrd hic quoque notandz veniunt peculiares quz-
dam, quas Mathematici tradunt, Prancipiorum & Propofitio-
aum Diflerentiz,

I

Poftulata & Axiomata hoc habent diferiminis, qudd,
ciamutraquefintper fe nota, & indemonttrabilia y tllana-
turam fapiunt rroblematum | propterea quod aliquid
fieri expofcant ; hecverd Theoremata imitantur, cim

nihil fieri petant, fedfoliim fententiam aliquam notifli-
mam proponant.

G 2 _ i,
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Il
Poftulatum differt & Problemate, qudd conftiudtio Poftu-
latinonindigeatulla demonfiratione ; Problematis au-
tem conftru&tionem concedatnemo fine demontiratione,
c6 quod difficile aliquod nobis exhibeat conftruendum.
I
Idem difcrimen reperitur inter Axioma & Theorema:
Tlludenim demonftrarinon debet; hocverd concedendum
nullaeftratione , nifidemonfiretur. Vide Clavium ad
n0.Defin lib. 1. Euclidis,
IV.
Problema & Theorema differunt quatuor potiflimtim
modis: Primo Enunciatione, Problemata enim efferuntur
per Infinitivam: ut, fuper datarellalinea terminata Triangslon

di{ﬁf;’dﬁfi’ﬁm conflituere. Eucl lib.1. rrobl.1. ltem: 4d datum

punflum date recle linec equalem reCtam lineam ponere. 1bid.
vrobl.2. TheoremataverdperIndicativum efferuntur:
at, /i Trianguliduo anguli equalesinter fe fuerint, & [ub aqualibus
angulis fubtenfalatera equalianter [e erunt. Eucl lib.5, Theo,
2. Item: Cimrellalineafuperrettamconfiftens lmeanangulosfa-
sit, aut duos veltos , ant duobus reftis #quales efficiet.  1bid,
T heor. 6.

Secundodifferunt Fine : quandoquidem illoruwm finis eft
Conflvuctios horum ,  Cognitio. Vndeetiam problematum
Demonfirationes hisf{olent verbis concludis e B misews

quodoportebat facere , vel, quod erat faciendum ; T heorema-
tune
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tum verd hifCe 1 yms wdadga, guod oportebat oflendere , vel,
guod oftendendum five demonftrandymerat ; nifi quandogene-
ralis, &omnium Demonfirationum communisufurpa-
tur formula: guodeft vel erazpropofstum.

Tertio, Vfudifferunt.  Illa quippe Mechanicis, hac De-
mon/Rr ationibus inferviunt,

Ogartt, Accidentibus , quz in illis non funt perpetua,
nec perpctu(') comitantur fua Subjeéta , quiavnio{'apg_
teft effe Confiructio; in his vero femper {unt cadem.
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LIBER SECUNDUS

De pracipuis iisdemque difficilioribus
Principiis quibusdam Arithmeticis inre Mufica
cognofcendis.

Carur L
De NUMERO , variisque ejus Speciebus.

VMERY'S eft ex Vnitatibus compofita Multitudo, Euel
lib.7. Def.2. 1ta Binarius , primus Numerus®
duabus conftat Unitatibus ;3 Ternarius tribus’
Quaternarius quatuor ; &c. Quzearundem partium’
ut Unitatum, participatio facit, utomnesNumeri{int’
inter fe Commenfurabiles, guod Magnitudinibusnega-
G 3 tum




rumeft. Rhodius memorato loco Euclidis.  Confer
quoque Pachymerium in Ariftot. de Infecab. lineis cap,
2. Phitasverbeft, (uti Euclidesibidem Def. 1. inguic)
Jecunddm guamunumguodg eorum, gue funt, Vnnmdicitur. Unde
liquet, Unitatem propri¢ non effe Numerum , {edMu-
meri duntaxat principium & radicem. Conifuleetiam
de Unitate judicium Viri CL, Petri Laurembergii in
Inft. Arithm,cap.2.lib.1, ltemZarlinum r.part, Indtir,
cap. 1 2.

Vari¢autem diftinguitur Numerus: ac Primo, quidem
i Digitam & Articulum.

Dicitus vocatur omnis Numerus Denario minor , quorsm cuin
Vuitate funt Novem 1.2.3.4.5.6.7.8.9. Hi Numerif{unt
Radicesac prima omnium czterorum Numerorum Ele-
menta; unde & anonnullis Alphabstum Arithmeticsm nun-
cupantur,

Articulus eff omnis Numerus, fiveduabus, [ive pluribus con-
[Rans notis, quiin decem wqnales partes dividi poteft: unde femper
infuiprincipio, h.e. dextraparte, cyphram obtinet. U,
10.20.30.360.&c. GemmaFrifiusin Arithm.

Secandoeft Numerus, vel Par,vel Impar.

Numerws Par dicitwr , gsibifariam, i.e. indyas «quas partes
dviditar. Euclidlib.y Def.6.Ut, 4.6.8.10. & fimiles.
Tmpar vers (Eucl.Def.7.) quinonbifariam dividitar, vel .quis-
nitate d':ﬁ.?r:a‘*?ari. Ut, 3.5.7.9. &¢. Undeindivifibilem
hic intelligi debere Unitatem conftat , alidsquilibet

Nu-
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Numeruseffee Par. e, Ternarius haberet dimidium £
Unitatem cum femiffe, Rhodiusibidem,

Tertio, Numerus Par & Impar fubdividuntur rurfis in
Pariter Parem; Pariter Imparem, & Impariter I mparem,

Pariter Pay Numerus eft, (Defin.8.) guem Dar metitur pey
Parem. Utay. et Pariter Par, quia 4. Par Numerus eum
metitur per 6. itidem Parem Numerum. Numerus ase
tern Pariter Impar eft (Defin.g.,) quem Par metitur pey I mparen,
Ut, 24 etiamelt Pariter Impar, quando 8.illum meciear
per 3. Imparem. Adeoque multi funt Numeri , quifi-
mul fure & Payiter Pares y & Pariter Impares. Im pariterLm-
pardenigneeft ( Defin, O. ) quem Dinpar metituy per Imparems.
Ut, 15 .metitur §.per 3; 2 L.metitar 3. per .

Qsi{;:r:d , eit Numerus aut Primus aut Gmpfyff:ﬁ. Primus:
vocatur (Ddef. v 1., ) guem Pnitas folametitur = vel > qui a nullo
Numerodryidipoteft, fedtantsimab Vaitate.  Talis eft omnis
Numerus, qui nec rariter], necImpariter Par aut Impar
dicipoteft. Uk, 2. 3.5.7.&fimiles. Compofituseft, (Def.
13 )qiens Numerus quifbiam metitur lta x 5. eftCompo--
{itus Numerus, quia illam & 3.& 5. metiuntur. Ubino-
tandum, ompnes primos , przter Binarium, effe Compo-
firos. Rhodiusd I Euclidis. Suntitaque Numeri Com--
Politi4. 6.8 0.10.12 &fimiles. i

Qumta, dicitur alius Numerus Quadratus, alius Cubys {i--
ve Cublcus.
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Quadyatus Numeruseft, (Defin.13.) quiagnaliter eft 2 qna.

Jis: vel, qui fub duobus equalivns Numeris continetsr. Hic in-

telligitur Numerus Planss , cujus Unitates in longum &

latum difpofitz perfe&um Quadratum Geometricum, |

feu Parallelogrammum reGtangulumreferunt, cujuslon.

gitudo latitudini eftequalis, itautomnialatera {intz-
quaI ia. Procreatur autem Numerus Quadratus ex cujus.
libet Numeri in fe ipfum ductu, fiveex Multiplicatione
nuitua duorum Numerorumzqualinm. Ut

Rt e, e | SR
gt el Sl R A Y

4. O, 16, tf. 6ig, Forf.

Vnde Pfellus in Compendio Arithm, hujusmodi Nu-
merum & Circularemappellat, quodn feipfummultipli-
catus, afeipfoincipit, & in feipfumdefinit. Alteru-
ter autem Numerorum zqualim, fub quibus € Juadratus
Numerus continetur, vel ex quorum Multiplicatione
producitur, a Geometris Latus Quadyati , ab Arithme-
ticis Radix Q padratavulgononcupatur, Cubus {ive (ubi-
us Numernselt , (Defin.19.) guiequaliter aqualis qualiter
exiflit: vel, gufubtribus qualivns Numers continetur,  At-
que hic intelligicur Solidus Numerus cujus Unitates in
longum , latumatque profundum difpofitz accuratum
referunt Cubwm, ita ut omnes ejus dimenfiones, nimi-
vam Longitndo, Latitndo & Altitudofive Profunditas, equales
{int.  Talis refultat ex Multiplicatione Quadrati per

= L - . . .
fuam cujusque Radicem; fiveex Multiplicatione mutua
trigm

|
|
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‘trium zqualium Numerorum. Quilibetverd trium Nu-
merorum zqualium, {ub quibus Cubuscontinetur , vel
ex quornmmutua M altiplicationeprovenit, Geometris
Latus Culi , Arithmeticis Radix Cubica plerumque dicicur.
Qué hicautem melilis utriusque, & Quadrati,& Cubici
Numeriperci p? as'rationem, infpicehoc Diagramma.

‘i“‘_“‘ffi._'-l_-l ]__I._fl__’“l_f TN
Quad:ati. I l 25] 36 64 ht 6: 51 ZMSJ
E:Ei.___slw |64.|1r;¢|2161

Verlim de hifce plenits in-calce hujus hibrifecundi tra-
abitur, Przterea hic quoque tcnenda: {untDefinitiones
16.& 17.1ib 7. Euclidis, de Numeris Planis & Solidis ,quz
ita habent: (iim duonner: mutyo fefemultiplicantes aliguem fe-
cerint , quifactus erit , Planus appellabitur. th vero Numer:
mutuo fefe mu!ﬂpkc&rmt,Latem illins dicentur.Cm verotres Nu-
merimutuo [efe multiplicantes aliguem f}cermr Gt pr ocreatus erit,
Solidus appellabitur:  Quiantem Numerimutuo ﬁ'fe m:sfnpfrcarmr,
Lateraillinsdicentnr.  Videfis Claviumad has dicas Defi-
nitiones 16.17.18.& 19.

Sextodividitur Numerus in Perfeftum , ./IEundsmr:m &
Demimutum (ive Deficientem,

Perfeltus Numerus eft (Def.22.) qui  Juts :pf ws Partibus eft
#quals. Hocelt, quem ﬂmnesﬁtx%’artcs Aliquotz fibi
invicem additx ﬁxa&e integrant , ita utnihilaut fuper-
fitautdefit. E.g. Senarius conﬁathls partibus Alnquo-
H tis




58.
tis 1.2.3. Unirasquippe eumdividitinfex partes: Bi-
nariusin tres 3 ‘Lernarius in duas: qua tres parres fibi
Additz, integre reddunt & exxquant Totum {uum: ;

1

——

Go

atque ideo Senarius vocatur Perfetus. * Sic etiam 28,
eft Numerus Perfeltus, quiapracife cumreftituunt & -
quangpartes altquﬂtxt 2.4.7.14. fimul fumtz. Hujus-
modi autem Numeri inventufunt rariores, itausquead
10000000.hifequentesfolum dentur:6.28.496.8128.
130816.2096128.335503236, Ubilane ’Idmir’iﬁonc
r]mr wm , omnes Perfeos \Iumtr osincipere vel aSena-
o, vel 3% Oltonario; & hrocquidem a alternatim prott
€x h isdatisapparet. Vide Zarlinum 1. Pare.dnft.cap.13.
& Harnlinumin SynopfiMathematicalibro 1, A rithme-
tice T heoreticz. ' Porro,quaviaacratione Perfelti Nu-
meri procreentur , demonftrat Euclides propofitione
26.librio. o Abundans Numerus dicitur , cujus parres omnes:
A’zjﬁom fimsnl accepte ipfo Numerofunt majores. Vel, (fecun-
diim Plellum in Comp. Arithmetices) guifuss pamlmr eft
minor. Hoceft, qui adeo multashabet partes Aliquotas,
atez {imuljunétz Totumexcedant. V.,g. Duodenarius
continet Partes 1.2.3.4.& 6.quz {ibt Additz conftituunt
16, qut Numerus Duodenariam, ut Totum, fuperat
quaternauo DeminytusSive Deficiens contrd eft Numerns cu-
jus partes Aliguotee 1pfo [unt minares, Vel, (fecandam cundelp
Plet~




Plellum) gui fuis partibus ma('orexylir. Hoceft, qui paucio-
reshabetpartes Aliquotas , quam utabiis fimul acceptis
exzquetar. V.C.14. habet tanrﬁfn partes ¢%1{q11or;15 .
2.& 7.quz colleétz Totum nonatlequuntur, fed confi-
ciunt duntaxat 1 Jenarium , numerum Quaternario mi-
norem 1 oto. Sic O&onarius eft Numerus Deminucus,
quia partescjus Aliquotz 1.2. 8_(4. {imul fumea Septe-
narium confticuunt, quem ille Oltonarius Unirate ex-
cedit, '

Septimo, quando duo aut plures NumeriRelative con-
{iderantur, velutiin rroportionibus, ahit{untiter/ePri-
mi, aliiinter fe Compofits. .

Primiinter fe Numeriappellantewr (Defin t 2.) quos fola Ve
tas, Communis Menfura, metitur: Vel, quos, prater Pnitatem,
usllus Numeras, tangnam Menfura Communss metitur. Ut 2. &
3.9.& 10.8.& 15. atquehis {imiles. . Hic autemintel.
liguntur quoque Numeri, quiperfe & abfolutcconi-
derati, Priminonfunt , modeinterfe, 1. e cum alits
Relative confiderati, nullam habeant Communem Men-
{uram przter Unitatem, Ut, 7.10.15. Hocenimloco
1o0.& 1 5. 2zque cenfentur Numeri primiatque 7 :verum
duntaxat refpetu collationis cum conjuncto Seprena-
rio; alioqui enim per fe & abfolute confideracr, Nume-
r1funt Compofiti.

Compofitiinter [e muncapantur , ( Defin, 14.) quos Nume-
wuis aliquis . Commmunis Menfura , metitar s Vel quos, prater

H 2 Vit
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Vnitatem, alites quifpiam Numerus, tangnam Communis Menfura;
metitwr. Ut hi Numeri 1 5. & 24.funt inter fe Compofiti,,
quia Ternarius utrumquemetitur, tanquam Communis

Menfor. Pariautemratione Compofitiinter{e dicun-
tur , eui Relative confiderati deprehenduntur tales,
dummodo refpe&tu reliquorum, cumquibusconferun-

tur , prater unitatem , Communem quandam habeant

Menfuram, etiamfialids per fe Numerifint Primi, E.g:
Datif{unto Numeri 7. r4.21. Relative confiderandi, in-
ter hos Septenarius una cum reliquis cenfetur Numerus
Compofitus, quéd cumiftis Communemhabeat Menfo-
rem, qui hoc locoitidem et Septenarius;, ctimtamenil-
le per fe fumtus five abfolute confideratus, Primus exi-
ftat. Utrumveré Numeri fintmter fe Primi an (ompofiti,
indagatur vel per Divifionem, velper Subtraltionem.  Per
Divifionemhoc modo : Datis duobus Numeris , divide
majorem perminorem , & per Refliduum {femper antece-
dentem Diviforem, usquedum licuerit: SiUnitastan-

dem remanferic, Numeri eruntinter {e Primi; fiverd

exa&a fucrit divifio, eruntinter [ (ompofiti. Quotiautem
in hujusmodi Divifione nulla habeturratio. E.C.8.&
27.1tem 3. & 1o.funtNumeriinter e Primi:.

3 p I I
;g(;e gCu (1 V 46(3

ool i ¥ |
Contra 18.% 24. funt Compofitiinter [e, uti & 3.a¢ £.25.
¥5
22(10 48( V #2(%.
&8 & # Per

&
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g Per Subtrallionem ( quem modum Euclides traditlib.7,
i, | Propofit.1.)ita, utfemper minor de majore, alternade-
is | traftione, quotiesid fieripotelt, fubducatur, Quodf
n- | Unitas tandem remanet, funt Numeri inter {e Primi; fin |
s, | autem reliquus Numerus pracedenti fitzqualis , aded-
- | queillum exa&té metitur, utnihil omnino fuperfic, Nu-
it | merifunt inter{fe Compofiti. Ut:
£ Numeriinter fe Primi Numeriinter ¢ Compofisi:
El"
27 10 24 12
i-lS 8 3 18 3
- Bt e o
” 9 7 € §
248 = = 1z oo
m 11 4 é L4
h L & ol
o S 3 " ; 3
I: ,l s 8
3 =
s 2
6 Ty
n: | . ' . ‘i :
;| Superiorautem modus, quifitperDivifionem, lon--

| geeftfaciliorarqueexpeditior.  Atque hx funt preci-

' puz Numerorum Species , quarum inprimis notitia
| Mufico prodeft.

L8 H3 Ca-
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Carur. I

De fingulari quorundam Numerorum
NATURA ac PROPRIETATE.

UNIJ’Z{(S , Gracé wévis, eft mitmm € finis omninm
Numerorum. Ex ea enim confurgunt, inque ean-
dem refolvantur omnes Numeri , quamvis ipla per {e
Numerus non fit.
1I. BINARIVS, quieft Primus Numerns , omnem Nume-
vum Paremmetitnr, Unde fequitur omnesNumeros Pares,
per (¢, & inter fe effe Compofitos, exceptoBinario ipfo.
HI. TERNARIVS, quieft primus Numerus Figuratus &
Trighnus, omnem Naumersmmetitnr , cwjus Notee nsmerales fi-
mul colle€lee , per Tria exallé dividipoffunt. E.c. Numerus
5439. colle&tis Notis conftituit Numerum 21. qui dum
per 3., divifibilis eft, poteft etiam iple datus Numerus
5439.per3.dividi. 2 |
SA79

333380, _

Vocatur quogue primus Numerus Syftaticns & H armeni-
ens: quod omniacorpora (ublunaria conftent ex tribus
Principiis hypoftaticis ; nimirum ex Sdle, Sulphare &
Mercurio; atque in Harmonia Mufica Princeps Concor-
dantia cernatur in Ternario, qua Tvias F armonicain Mu-
ficisdicitur. Vide Alftediumlib, 1.adm . Mathem,cap. 5.

1V.
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63.
IV. QVATERNARIVS, quiprimiseft Qaadratus; emnem
Numerwmmetitur, cujus duse prime Notee , ddextris numer ando,
abipfo Quaternariomenfurantyr. Ut, Numeri 69816. dux
primz Notz 16. dividi poflunt per 4, crgo ctiam totus
oblatus Numerus. Hoc modo:
ré 242

#(4e  $0846 (17454

a4
V. QFVINARIVS, omnem Numerum metitur , cujus Prima
Notaeftg.velo. Qualesfunt 4715. 1600. 3430, Ut:

2 t
4245 (943 4606 (320, 3436 (686,
$Y5 5§59 $55

Hic Numerus Quinarigs eft etiam primus Centralis , hac
ratione:

VI. SENARIVS, primusille Perfelins , omnem Numernri
Parem metitur , quem Ternarins metityr, E.g. Quemadmo-
dum Ternarins hunc Numerum Parem 4362. metitur,
ita cundem menfurac Senarius, Hocmedo:

L 44
436% (14540 #7952 (727
FXZ 866 g

o
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Tdem hicSenarius, Numcnfs etiamappellatur Mindans,
quad Deys fex dierum {patio Mundum condidit; pra.
teredque multzineoNaturz & Artium rescomprehens
duntur. Dequo Zarlinus Part. 1. Inftit cap. 13 & F2

VII. SEPTENARIVS vocatur Numerus Sacer 5. €6 quia
conflat ¢ Ternario, qui Nwmerus DEI ducitur , ¢ Quaternario,
quieft Numerus Mund, canﬁdntis ex quatuor Elementis. Al-
ftedius loco jam didte. Nuncupatur item Septenarius,
Virgmens {eu Virgo, & Pallas. Qua derc Macrobiuslib. 1,
in Somn.Scip.cap.b.ita: Necreremordeat, quod cum (o)
oMt Nﬂﬂ’frﬂfl’ff"m’ vidmrﬂr Ei” Cﬂnjﬂﬂgf!ﬂﬁffprtfffpﬂf QEP"EII-{I'

wiipredicetur.  Nullsenimaptisis ] ungituy Monas meorrspta, quadn

Vurgini.  Huic autem Numero, iz, vatenarw adeoopinio Virgis
aitatisinolevit, ﬂt@aﬂﬂquaqne vocitetur.  Nam Virgocreditur,
guianullumex [e pam Numerum Duplicatus , quiintra Demrrmm
coar cletur, quemprimum limitem cor;ﬂat effe Numerorum. Pallas
ideo, quiaex folins Monadisfutn, & Multiplicatione proceffit: fi-
cut Minerva folo exuno parentendta perbibetny. Eodem feré
{enfu etiamab Antiquis hicNumerus appellatus eft s,
Caftitas, tefte Ariftide Quintiliano,*eoquid foluseorum, qua
antra denarium ﬁmr nec Geomelyicéab aliis oeneratur | nec alium
generat. Hincetiameft, qudd circulus in lcgltlma fuife. !
Ctione Septcnanum nonadmittat , cumtamenin duas, ‘
tres, quatuer, quinque, fex, 0&0-, novem & decem |
partes exacte fedividi patiatur; & in Muficis Proportio-
nibus

S

“lib, 3. mibi pag. 422,
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i, nibus Septenarius Numerusad Confonantias vel inter-
ore. - valla Muficagignendaprorfusineptusfic. Omnes qui-
el dem Confonantias {implicesnumerat , nullasautem gi-
P gnit, quapropter ex Numerorum Harmonicorum cenfu

 quis plane excluditur. De quo Calvifius 3. Exerc.I‘vIqupag.
ario, 56.& 126.ac Lippiusin SynopfiMuficznovz.
Al VIII. OCTONA’E’LIVS, gui primus eft Cubns antiguis diclus

rius, ¥/t (tefteecodem Ariftide) corpus materia conflans , ctimex pri- ,
b. 1. mo Part, Cubice multiplicato , conflitnatsr: quemadmodum Se-
Maris) narism Cor poris perfectionem dixére, compofitnmex privo I mpart,
2 ni- & Pariy ¢ Puitate. Hic notetur , mSenarto ¢ Otonario o-
b nnes Confonantias Muficas Simplices contineri, Nam 1. ad 2. ef-
irgi- formant O&avam; 2.ad 3. Quintam; 3.ad 4. Quartam;
tur, 4.ad 5. Tertiam majorem; 5.ad 6. Tertiam minorem; 3.
UM ad 5+ Sextam majorem; §. ad $. Sextam minorem. Pra-
1l/as | terea etiamin OCupla proportione quz Intervallum
fi- | conflituit Trisdiapafon five Triplicis O&tave , confi-
ere ftuntferé vocum humanarum termini naturales, ut quic-
s quid hofceexcedit', coa&um videatur , &auribus{itin-
e | gratum. Unde in Ecclefiis & Scholis hanc Oc&uplam
um | I’roportmnem,tanquam Sdenpa maaémw 10 Mediocritate f1-
fe. | tum, rard etiamtranfilimus. Vide Calvifium 3. Excerc,

s, Muf.pag.129. &Baryphonumin Pleiad. Mufpag.1 2.
em IX. NOPENARIV M. antiq uitus appellayunt Nromerum M-
O- Jream guod primus ex Numeris tres Confonas Proportiones exhi-
LS bentibm ¢ omponatur,  Quippe duo & tria & quatnor Novena-

| H rium




66.
riumexplent. Ariftides Quintilianus ibidem lib. 3, Intel-
ligithic auteminter 2.& 3, Quintam; inter 3.ad 4, Quar-
tam; & inter 2,ad ;. O&avam, Deindebic Numeryseft fe-
cundus ex "Trigono frve Ternario Quadratus,babetgillud cum Ter-
nariocommune, ut omnen Numerummetiatur, cujus INotas nume-
ralescolleGtasmetitar. E.g. Numeri4869. notz collettz
faciunt 27. Numerum per g.divifibilem, ideo ipfiim quo-
que datum Numernm 4869, Novenarius metitur, Hoc
pacto: %
25 (3, 4869 (54t

o 609
X. DEN A‘G{I V'S denigse gﬁ.‘ privss INumerys Cireularis, ¢
diximar, qaod hzc Figura oftendit: :

)
?@:ﬁ
=3t \;a-
# o

(=)
%@

Sunt autem hujus numerimultaMyfteria, quorum qux-
dam etiam innoftraaltera Parte recenfebimus, adufum
Muficum eadem tranflaturi, Interim, quiplura de hoc
argumento, 1.e,de Numeroram vi & efficacia, autcorum
myferiis requirit,, legat driftidem Quintilianum 1ib.3. de
Mul, Gellismlib,3.cap.1 0. Macrobinmlib.3 .inSomn,Scip,

cap,




67.
cap.5. & 6. Cenforinumdedienatal, capy. Pfellsminitio
‘Compendiide Arithmetica, Zarlinum 1.Part. Inft. cap.
14.& 15. Hamlmymin T heorematibus Part. 1.8 A xio.
matibus rartis 2.

Cavrur IIL

De COMMUNI Numerorum inter {e
Compofitorum DIVISORE MAXIMO.

COMWNIS DIVISOR MAXIMY'S , (quem &

COMMPNEM MENSVRAM MAXITMAM, item
MENS OQEM COMMyFNEM 'dp‘beﬂdﬁt) gﬂ Numerus, qui
duos plurésye inter [e Compofitos Numerosexacte dividit, ¢ guo
mafor intalt Divifione dari non potefd,

Hugusmodi Communis Divifor Maximus vepevitur ex asfidus
Divifione majoris Numeri perminorem , & antecedentis Divifors
per Refiduum , donec tandem aliquod provenit Re fidusum, quod Di-
Viforem antecedentemexallé ollit. E.g. Numerorum 8.8 12,
Divifor Communis Maximus eft 4. quia utrumngne illo-
rummetitur, Hocpa&o:

-f‘;(r; Bz § 8 (2. #4205
5 % g _ 4
Dicitur autem Maximus Divifor; nam {zpe contingit,
ut plures fint Divifores, quinumeroseosdem exacte tol-
lune, V.g. xumerorum 1 2. & 24. Communes Divi{ores
funt 2. 3. 4. 6. & 14: fed Maximnscorum eft Duodena.

I 2 CIUs




68.
rius, dequohieelt Quaftio. Etenim Communis Divi-
forisMaximieft, ~umerosinter fe Compofitos redigere
ad inter fe Primos {eu minimos,; de quare Capite quinto;
hocipfum verd nullus Divilor Communis preftat, nifl
{imul fit maximus. Utiinhocexemploapparet:
+2 24  Hicvides, omnes Quotos, puti 6.& 12.4,
2(6. 22 (1 g g 3.8 6.2.& 4. efle & manere Compofi.
*;(4. %”; (8. to&i-nter ﬁ:'Numcros, zque ac ipfi{untNu-
+2 24  merioblatir2.& 24: donec tandem Ma.
4. 46 ximusDivifor 1 2. Quotos proferar 1.& 2.,
t2 34 Numeros inter {e Primos & Minimos ; i
6 (2 “B(4e - P : . 1 :
s 24 cet quidem utique 1 omnibus Quotis e3-
+2(1. 42 (2 demexitet Proportio, nempe Dupla.
Quid fi plures dentur Numeri, quamduo , confer duornm Max.
mum Diviforemcumtertio Numero, ¢ [icdemeeps; atgitaMaxi-
mus collatorum evit illoysm omninm Divifor (ommunis Maxcimus.
Exempli ergo, dentur numerig.1 2.1 5. horam Com-
munis p1vifor maximusfit Ternarius, hocmodo:

3
21, 9G¥ 2G. ¥2(4
o '3’ P4 _Z
E tquia hic Ternarius ad tertium Numerum 1 5.colla-
tus , eundem pariter exacte tollic, nempe +g hinc o-
F (5.

mnium trinm datorum xumerorum Communis Divifor

Maximusexiftit. ¢ 42 &g
#Ge #(4 30 Sie

et
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/1- SicNumerorum16.12.& 6. Communis Divifor Maxi-
re mus eft Binarius hac Operatione:

05 4 >

ifi | 480z 46 2 Nb(rg 6 4 Mg 4y 4

f 2 4G4 4(4 4G ¢ 2GRG2G. 206, 2(6.24,

~ Hicvidereeft, quéd duorum quidem priorum ~ume-

4. rorum 16,& 1 2, pivifor maximusfit Quaternarius; quan-
| do autem tertium quoque Numerum 6, non exate divi-

e dit, ejuslocoBinarius, (utpotequiid praftat ) herum
A trium propofitorum Numerorum Communis fit pivifor
. maximus.  Alius modus Communem Diviforem Ma-
L5 ximum inveniendi traditur ex Euclide Propos. 2. lib.7,
A *| nempe per Subtractionem.  Atqueitadatorum xume-

. rorumminoraufertur dmajori; & 4 Refiduoiterum mi-
i~ {  nor; id quodufque e6 continuatur , quoad f{e offerant
- ‘i duo Numerizquales. Ifthuncautemmedum jam{upra
'~ | Cap.r. indigitavimus, ubi docuimus, Numerosinter fe
= | Primosdignofcereab inter fe Compofitis.

Carur 1IV.

De COMMUNI Numerorum DIVI-
: DUO MINIMO. |

4 COMWNIS DIVIDYV VS MINIMYS eff Numerns
1 g#1 4 duobus vel pluribus Numeris exallédividitur | ¢ qno

| mmor abiisdem tolli nequit,  Invenitur autem hoc modo:
'\ 1. SiduoNumeri funtinter e Primi , fadusex ipforum
I 3 mu-
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mutuaMultiplicatione eft minimusab utroque pividuus,

Ut,Dividuus minimusa 3.&5.elt15:24.& 5. eft20:2 3.
& 10.¢ft 30.
11, Quandoautem duo oblatiNuameri {untinterfe Com-
pofiti, dividealterum Numerum Communem Divifo-
rem Maximum, alterum vero due in Quotumex iftaDi-
yifione natum , & faCtuseric Minimus ab utroque Divi-
duus. Ut, Communis Dividuus Minimus 4 4. & 6.eft
12.ex hac Operatione:

2
$(g Ml g8h E42 42
¢ 200216 zlal 4G 4G
1%, 12,
Sic Minimus Dividuus Communisab 8, & 1 2.eft 24.

-
el

2 A2l 124 24
! 418 || 8(G. 42z

3
+2(u 8 I 13’
g 4|4

24, 14,

Fadem viad tribus a"r:tplurib;s Numeris inveftigatur
Communis Dividuus Minimus, Primd enim ex duo-
bus prioribus numerisille inquirendus eft, quirepertus,
cum proximo Numero confertur, eodem modo, quo an-
teaduo Numeri priores: videlicet per novum Divifo-
rem Maximumalterum pividendo, & aleerum per hujus

Quotum multiplicando , {ifunt inter fe Compofitr; fin |

Primiinter fe, repertus Dividuus Minimus tantiim du-

citur 0 Kumerum pProxXimuim, Exemplo fint higres Nu- |
mert :l

i

= B amaa
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meri 3.4.6. querum Communis Dividuus Minimus eft
12 12. Quippe ex ductu 3.& 4. ceu Numerorum inter fe

| Primorum, exf{urgit pividuus minimus 1 2: qui Se

L1S,

nario,

- tertio Numero collatus, non minfisab eodem fe dividi
ﬁ_"' patitur, quama3.& 4:quare 12. Communis omnium
)_" . trium Numerorum habetur Dividuus Minimus,
vi- | 4 K2 “M tZ 4z
eft 3 6] 74 4. 60, |
T
Sicd 2.3.4.Communis pividuns Minimus eft 2o Ex Mul -
tiplicatione enim 2.& 3.prodeunt 6, quipividuusinven-
tus, camnon exacte dividatur 4 4. alius nveltigandus: ra-
lisigitur ex 6. & 4. tanquam Numerisinter fe Compofi-
. trsexiftit 1 2. Hocmodo:
&
l" 3 Slug 1615 42 ’ l“"‘; s
] 2 g 2(a, ;‘...i ;“;__6_ (6, 3 (4o # (s
i . 12, 1%, : :
5 Item4.6.8.15, eft Communis Dividuus Minimus 120
us, % L7
| e é(;.”ﬁ 3 “13!4]] wpte(Lo(é |24l Smﬁ*,s
o, %z 208 T3ldliee ¢ 6 30 ¥l 3l
ju:’:‘ 24 24, 120,:  120s
fin | # 4
& | ; ¥26 +28 (15, #2608,
. | #6(20, 88 kg
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Pari modo etiamab hifce quatuor Numeris 25, ro,
9. 4. Communis Dividuus Minimusreperitur 9oo. hac

Meditatione:

I +% }

S ik
25 k¢ ‘w 2 28]5 || 98G5 9@ gCse | 458 (g |
to(z (| 2l gloll e 5§ & ol 320

§O. 5O+ 470 J

¥
t ¥5 &2
g9p s 4t 2 || 988(oose  osp 968 (s
222| 4" 2|aso|| 299 #e (9o o99(100.444
* +

[)]e]oR 9CO,

Apud Euclidem Propos. 36.& 38 1ib. 7.docetur In-
ventio Communis Dividui Minimi hoc pacto:

Sidati Numeri funt inter fe Primi , faélus ab illiseft Mnimus |
Dividyus Communis, perindent fupra.  Sévero Numerifunt inter ||'l
[e Compofiti, ingmiruntar per Communem Diviforem Maximumob- |
Latorum Terminiinter e Primi fess Minimi, ineadem Proportione;
quibus repertis, quatnor e tsmodi Numers Proportionales ita difpo-
nuntur, ut oblatis Tevrminss inter [e Com pofices Termini Munimi fub-
Jiciantur 5 atquetumex horum dfc#ﬁ:zr& Multiplicatione exfurgit |

Communis Dividuns Minimus.  Repetamus hic eadem |
Exempla, quibus antea ufi fumus, |

Ex-
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: 785
Exempl.1. 34,86, Exempl, 1. ab 8. & 13, Exempl.ITLA 14, 820

4 6 Termini Oblati. 8 1z 15 20

o (2.Divifor Maxim?®, (4 (5,
2 3 Termini Minimi. 2o i3 Ead

12, Dividuus Minimus. 24. 6o,
Exempl. 1V. 33,4,6. Exempl, V.22.3.4, Exempl, VI. 36.8.1¢

2, & 6 4 € 8 24 15.
4 g (2 : (2, . ok (3
3 22 2 3 2 3 Ty
12 12 e ¢ X 24. 120.
Exemplum VII 2 24, 10. 9. 4. ¢
25 10 50. 459, 4

e (""L (2
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Carur V.
De RADICATIONE Terminorum
PROPORTIONALIUM.

R ADICATIO TerminorumProper tionalisimeft nibil alind nifs
Reduitio Numeroram Proportionalism inter fe Compofitornwt
ad inter [e Primos feu Minimos.

Utenim Primiinter fe Numeri {unt Minimi omnium
ceandem cum eis Proportionem habentium funt Primiin-
terfe, fecundim 23, ¢ 2 4. Propos-lib.77. Enclidis. Quare
maximum habetufum hujusmodi Redu&ioin Arithme-
ticis, ob Commoditates, que fecumfert, prxfcrtifxl‘n in

Ira-
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Frattionibus & I’roportigrﬁbus , ubi Terminiinter {e
Compofiti, feu Numeri Majores redigendi funcad Ter-
minos Radicales {ive Numeros minores, qui & Radices
Proportionum dici folent , minimam =quipollentem
continentes Formam, Notationi, Numerationi & (ompnta-
tioni aptiffimam.  Quippe non folm facilias{cribuntur |
& exprinmntur Numeri parvi, quammagni, veriimetiam |
in Computatione faciliorem & compendiofiorem red- |
dunt Operationem. Unde Soleecismus in Arithmeti-
cishabetur, Fraltiones & Proportionesin Terminisin-
ter fe Compofitis proponere, autnon protinus Reducere,
ficuti Bufchernsaitin{ba Arithmetica. Meditatioautem
ejus ab hac Regula pendet:

Indagatur (ommmnis Divifor Maximus , €0, quem Cap. 1.
monftravimus,modo, gui datos Numeros majoresinter [¢ Com-
pofitos quotcung metiatar five exatlé dividat Quati ersmt N ume-
rimter fo Primifen Minimi, eandem habentesProportionemac Ter-
sminidati majores inter fe-Compofiti, fecundim 35.Propos.lib, |
7. Enclidss. ' |

Exempla.

I. Termini Numerales ¥, inter fe Compofict Radican-
tur ad 3. Terminos Minimos, per Communem Divilo-
rem Maximum 5. Hoc padto:

ﬁ; (1o ﬂ';( 3,;*;(9,54;(3_ Dico igitur, 45.2d 40. & 9. ad
- unam atque candem habere Proportionenx, nempé
Sesquioftavam, I
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fe T2 TR
gt iI. 1% Reducuntur per divif, Max.32.ad 3. 120 |2926.
- g?«f'l(lﬁ.] 72
i CL
i } E 2 i ‘ P
- 111 2%, per pivifimax.28.ad ;292 (9. 224 (8
ur | i a8 28
m | 1V.9. perpivil.max,92.ad 4368 296
& | : 92(4. 92 (5. |
e | 4 idd
6 | Lo perpivifmax.27.ad [ 136
3 E432(16  #39,
s | i rewr ¥ (5
i T
4 Tk

a. VL L% perpivifmax.585.ad ;32028 (50 d295(5
J;- : 53§ 535
i Sic etiam hi quinque Termini Numerales inter {e
& Compofiti 360, 240. 180, 144.8 1 20, revocantur per
b Communem Diviforem Maximum 1 2. ad hofce Termi-

nos inter {e Primos & Minimos : 30.20. 15, 12,10

Hac ratione:

* ¥ - w 1-{" ] L]

i Primlim quzro Comunem Diyiiorem maximum inter
4 duos priores 360. & 240. atque invenio 1 20. Deinde

. experior, an hicpoflitquoque tertium yllum Numerum
180, metiri; quoniamautem id non preftat , aliusinve-
rd ftigandus eft pivifor: dimque aded per Regulam fupri
e ‘ traditam operor , provenit 6o. Hunc Numerum 6o,
5| K2 porto
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26.
porré exploro , num & quartum metiatur Numerum
144. id quod fecusdeprehendens, aliumiterumindago
Diviforem, qui fit 12. Atque hic pivilor , cimetiam
quintum 1llum Numerum 1 20, tollat, colligitur tandem,
1 2.¢efle Communé piviforem mMaximum omnium quing;
Terminorum oblatoram: quibus poftremdabhoc Com-
muni pivifore {ingulatim divifis , Quotus cupasque pro
novo Terminoaccipiendus. Quocircafuprd propofito-
rum Terminorum minimi exiftunt' 30.20.15. 12, 10,
De hujusmodi Radicum Proportionalium videfis quo-
que Zarlinum Part. 1. Inft.cap. 42.& 43, qui & de eodem
hoc Exemplo talem airirsrs ponit, Capitenimirum 43,

j50. 140: 180, 144, ne

1o eftNunerus major, qui communicer meritur duos primos Terminas majores;

i z,

- cr e e e

60. cft Numerus major, qui meciturtres primos Termincsmajores & repertum 1o,

60, 40. 0.

2. eft Numeris major, quimetitur omnes propofiros Terminos acque etiam repertum §0.

o 10, T 13, 10
Numeri inter fe Frimi, qui funt Termind Radieales {fupra & pofrorum majorum,

COMPENDIA RADICATIONIS.
I. SioblatiNumeri omnes pariterinprincipio , i.e.dextrd parte,
habeant Zipbras , fiveunam , [ive plures aquales , vefecandee funt
e, ¢ Notistantion [ignificationis operatio peyficiendaeft, . Uk,
fi hiquatuor proponantur 360. 240. 180. 120.compu-
tanturut}6. 2 4. 18,12, quorum minimi funt 6. 4. 3. 2.
per Communem piviforem maximum 6.Radicati. Quine

1mo nonnunquam hujus Compendii beneficio primo
fta-
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um ftatim intuirufcire poflumus Minimos T erminos absque
190 ulla premifla Diviforis Communis inquifitione, Ve,
am ‘ 30.20.10. valent 3.2.1. fic 120.& 10, idem funt quod
oy | 12.8 14 iy
1q5 IL -~ Stin Proportionibus Numerator dimidius eft Denominatoris,
me | non opus eritulla Radicatione, fed [abflituatur dungaxar |, Uk,
we | Termini 2 quandoi2,{unt medietasde 2 4. idemvalent
to- | quod!, 1
1o, | IIL Siuterque Termmus alicujus®roportionis, tam Denomuiator,
10- | quam Numerator divifibilsseftin duas , tres aut quatnor partes -
em | guales, erunt he partesminimaejusdem Proportionss Forma. E g,
i3 | :. idem{untquod }. quiadimidium de 4. funt 2. & dimi-
~— |  diumde6. funt3. Sic? idem funt ac}: uterque enim
— | Numerus, tamg.quam 1 2. dividipoteft intreszquales
— partes : nempe ter tria {funt 9. & ter quatuor {funt 12,
W Ita etiam }}. idem{untatque 4, clim uterque zqualiter fit
— | divifibilis per Quinarium.
i Carur VI
te, De ADDITIONE PROPORTIONUM.
it
Te, HA&cnns vidimusProportionum tum Notationen,quo-
- modo nimirum {cribendz vel fignandz fint; tume.
2. | tiam Numerationem , quz circa Proportionis cujuslibet
ne | cxplicationem verfatur; fupereft earundem (omputatio,
' { qux ¢ duabusautplutibusdatis Proportionibus Quefi-
K 3 tum

o = |
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tum invenire docet. O@gbus omnibus jam difta Radi-
catio , qUafl s queedam infervit.  Huojus autem
quzfiti inventio eliciear his Qningue potiflimim Specie-
bus: videlicet ADDITIONE, SUBTRACTIONE,
COPULATIONE,MEDIATIONE, & AQUIPA-
RATIONE. Quas{ingulasbreviatqueexpedito mo-
do, facilliméque Compendio in quinque fubfequenti-
bus Capitibus condocefaciam. Et {icut Notatio ac Ny~
meratio Proportionum Fratos Numeros imitatur, ica e-
tiam earum Computatio ab iisdem mutuatur quedam, uti
exfequentibus patebit.

Primaergo Proportionum Affeltio {eu Species ADDI-
T10, eft Computatio, quaduce plurefve Proportiones vaunam col-
liguntur Summam,

Hxc Computationis Specics plane congruit cum
Mulciplicacione Fraltionum Simplicium {ive Purarum
in Arithmeticis.  Additurus itaque Proportiones, dif-
poneeas primimita, ut unusquifque Denominator {uo
{ubfcribatur Numeratori. Dehinc Operatio hoc pa-
{roabfolvitar.

Mudtiplicainter fo & Numeratores, €5 Denominatores , pro-
dibsunt Termminoveiftius Proportionts, gus €x propofitis conflitui
tur.  V.g. Sifcirelubet, quznam Proportio exfurgat
ex Additione Sesquialterius & Sesquitertiz, quarnm
Termini funt %, & !, Duc 2.1n 3. & provenit 6. product

Numerator: {imiliter quoque 3.10 4. & oritur 12. De-
nomi=
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fumma hujusmodi duarum Proportionum , Dupla
proportio,in TerminisMinimis five Radicalibus!, Un-
decolligitur, fi Sesquitertia Sesquialeeri, vel conera ric,
Sesquialtera Sesquitertiz addatur puplam oriri pio.
portionem,  Sicconjunge Sesquiquartamcum Scsqui-
quinta decima, nafcetur Sesquitertia, Hoc palto: 27| %
in Terminis Minimis %, :
Qunodfi veroduabus plures fint Addendee Proportiones, prisis iti-

dem multiplicaduos Numeratores inter [e, Produsbumin proximmm
Numeratorem, € fic ultevins ad finemusque,atgue habebis N ume-
ratorem Producti. Deinceps eodem guoque modo age cums Denomi-

natoribus, & accipies Produlli Denominatorem. - Cujusmod;
phuriim Proportionum Additionem nonnulli Midriplicationem
carundem appellitant , ut Lasrembergins in Infx. Arichm,

lib.3. Propos.5. Confer quoque Zarlinum 1,Inft. parr,
eap.31.  Hujus Exemplum efto tale:

Scircaveo , quznam Proportio refultetex Additio-
ne Sesquialterius, Sesquitertiz, Sesquiquaitz & Ses-
quiquint® ; quarum Termini Radicaleshacferiecollo
cantur . 1. 1. I Multiplico primiim duos priores Nume-
ratoresinterfe , & exfurgunt 6 : hoc Numero iterum
Multiplicato per 4. prodeunt 24 : qui Numerus porrd:
Multiplicatus cum fequente 5. efficit 120, Numeraro-
rem Producti. A deundem plane modumjam quoque.
Maultiplico Denominatoresinter fefe, provenit12: de-
inde:

nominator produdi. Hee modo : :=] & Eft igicur

SRR T TV - AT
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inde hunc iterum cum g, venit 6. qui poftrems per 6,
] Multiplicatus , reddit 36e. cjusdem Producti Deno-
minatorem. Suntque aded hic duo novi Termint g,
Proportionemobtinentes Triplam, in Numeris Minie

- mis),

6 24
e ] 5] 10
- § 6(300
IL, 60,

Sicetiam fi Addendxforent tres Sesquialter® Propor-

i tiones, v 5 o

4
g3 2[=%
=3 31217

9
Quareex Additione trium Sesquialterarum Propor-

tionum emergit Proportio Tripla Supcrparticns tres
Ocltavas: 3

32 (3
s

Carar
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De SUBTRACTIONE Proportionum.

VBT RACTIO et Compsutatio, qnaProportio minor Amajors

N fubdscitur, ut habeatuy Religna, gucearum Differentia ef?.

Ethzcconvenit cum Divifione Fra&ionum Arithme-
ticarum, ‘Terminorumigitur pifpofitiohiceademprer-
{us eftatque in Additione, nifiquédin Subtrationema-
jor rroportiofemper antecedere debeat, quodin Addi-
tione nonattenditur,

Operatioauteminflituitur per Multiplicationem decuJatam. At-
que ita prioris Proportionis Numerator duétus in Denominatorem
poflerioris,efficit Refuduifive Differentie Numeratorem; < contrd
Numexator pofterioris Proportionis in Denominatorem priovis duclns
ejwsdem Refudui conflitnit Denominatorem. Exemplum efto
Sesquitertiad Sesquialterafubtrahenda, , ;s

¢ Eft
3 419
ergo Refiduum five Exceflus Sesquialterius poft fubtra-
{tam Sesquitertiam, Sesquioctava.
Sicdemta SesquioCtava 4 Sesqui quinta, remanet Ses-
quinona. . 836
o+ in Terminis Minimis 9
5.9 I 40 ro. o

Sinplures occurant Proportiones [ubtrabende, colligitopyints eas

ormmes per Additionem inwnam Swmman , actwm demum fiatiftine

L fum-
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82.
fwmme [ubduclio & Proportione majore dfc:uj]?;rim-, prout Reouls
jubet. V.g. Sinttres Sesquioctava fubducendz 4 Sesqui-
altera, quarum Terminiitacollocenturf.}. } Mulcipli-
ca initio duos priores Numeratores inter fe, & prove-
niunt 64. que iterum per 8. Multiplicata , efficiunt
§12. Dechinc etiam Denominatores duo priores ita
Multiplicatr dant 8 1. ex quibus porrd Multiplia
catis cum g. refultant 729,  Suntigitur novi Ter-
mini 7. qui decuffazim 4 . fubtra&i relinquunt Nu.
meros ;% & percommunem Diviforem Maximum 6.
ad Terminos Radicales redui . Proportionem obti-
nentes Superpartientem tredecim ducentefimas quadra-
gefimas tertias,
64
3.8 3'[5.13, 2 guir;gﬁ N et AR
8 in Terminis Minimis
99 9[7?—9- 3 729] 1536 256,
81
Al fubtrabendi modum exhibet Zarlinus 1 . Part. Inft,
€ap.34. qut tamenab hocnoftrononeft diverfiss, nifiin
Difpofitione Terminorum: ubi nempe utvinsg Proportionts
tum Numeratoves , tum Denominatores [upponuntur fibt invicem,
& Differentianonadlatus feribitur , fed infra [ubpectam lineolam,
Meditatio autem eftuna & eadem. Uk, quando fubtra-
henda elt Sesquitertiad Sesquialtera, Terminihocmo-
dodifponuntur:
Sesquialtera 3 =

- L4 %
Sesquitertia 4 3

9 8 Sesquio&ara Carur
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3 Carur VIIL

De Proportionum*COPULATIONE
{ive MULTIPLICATIONE.,

OPVL ATIO Proportionumeft Computatio, qua due ant ply-

res Proportiones ita inter feconnectuntuy , ut proxime antece-
dentis Proportionis Nunierator femper etiam it immediate fequentis
Denominator 3 maxinis autemearsm Lermines omning omninmye-
Jifm:-r*am Termmornm Denommator fit Gmmmnif.
 Etquoniam intali Proportionum connexione diver-
{i Denominatores ad unum eundemque revocantur, 1ded
hzc Computandi ratio Regulis ut plurimum inniticur de
Frationum Redultione ad eandem Denominationem.
Ac proinde, ficat alii Arithmetici hujusmodi Redutio-
nem [ola Multiplicatione perficiunt, aliivero & Multi-
plicatione & Divifione fimul ; item in Proportionum
doctrinahoc Artificium varie infticni poteft: quod igi-
turtriplici modo hic proponam.

Prima qu!arzdz’rfzﬁc eft ,quee [ola Multiplicatsone confifist, qua-
lem Zarlinus tradic 1, part. Iaft, cap. 31, & 32:undei-
plam hancProportionumComputationem Meltiplicationem
appellat, hiseam verbis definiens :  I1. Moltiplicare é una
Difpofitione di pitc Proportions in un continoulate ordine poftel” wna
dopol’ altra in tal modo,cheil minor Termine dell” una fiail magoior

L » dell

B e
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altra, & coft peril contravio. Hocelt, Multiplicatio /2 Difiof:-
¢i0 P!m'f'um Proportionsimyex continsato guodam ordine fic collocat -
yum 5 #t minor Tevmmus unins fit major alterins | € contra,
Methodus hzc'eft: |

Primo, duarum oblatarum Proportionum Denominatoresinter
fe Mitsplicantur, quemadmodum fit in Additione , < provenit no~
vus Denommator prioris Proportionss: deinde, ut e(radem quogue in-
Venias Numeratorem , ducitnr Numerator prioris Proportionisin
Denominatorem alterins 5 pro fecundee autem Proportionis Nume-
vatore affequendo, amboipfidatarnm Proportionum Numeratores in
feducuntsr. E.g. Copuletur Sesquialtera & Sesquiter-
tia, tresgignunturnovi Termini12.8.& 6: quiper18,
Propos. lib.7. Euclidis easdem retinent Proportiones,
qua in Terminis Mul¢iplicantibus fuerunt.  Ver(im,
quia hi Termini geniti Numeri {unt inter {e Comipofiti,
Radicandifuntad Terminosinter {e rrimos & minimos;
qaibus demque propria cujusque Proportionis Forma
{ubfcribatur. Ut: 2—3 . Atque adedhic vides, duas
datas Proportio= _3=—=% _ nes intribusjam confifte-

¥e Terminis, quo~ 2= & & rymmedius,cmbis{uma-
In Term. Min,

tur, prioris Pro- 4. 4 ;. portionis eft Numerator,
* - b T . ®
& fimul pofterioris s Denominator.
3 4

Quod 2 plures duabus fint Proportiones , eodem inchoatsy mods,

quijameftoftenfus.  Dein Multiplicatnr Denominator tertie Pro-
portionis . fingulos antea Copulatos Terminos; Numerator verd
s

g
|

|
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; ﬂﬁ" i }- usdemin Pqﬂrfﬂfﬂ.ﬂl duntaxat talium Terminorum, A tqnie Md’é:'m-
ita- l biéc Praxis inveliguis continuatwy. . E.C. Dantur Copulan-
va. | dePropertiones Sesquialtera, Sesquitertia, Sesqui-
quarta & Sesquiquinta , qaz in Terminis Minimis five

ter | Radicalibus pofitz hocordine feexcipiant :.45. Mul-
10s | tiplica primim inter fe Denominatores duarum priorum
i~ Proportionum, qui hic funt 3.& g.prodeunt 12. Dein-
5 i de Numeratorem prim rroportionis (2.) in Denomi-
2. natorem fecundz (4.) & proveniunt 8. Tum ambos
i Numeratores (2.& 3.)inter {efe, exfurgunt6. quostres
- NumerosproximxIineaefubfcribas. Jam, ut fequentes
e quoque Proportiones his annettas , Multiplica tertiz
2% Proportionis Denominatorem (5, ) per lingulos jam
n, Copulatos Terminos 12.8.6.{ub primalinea; item Nu-
1, meratorem ¢jusdem Proportionis (4. ) in poftremum
¢; | Copulatorum Terminorum (6.) & nafcentur quatuor
1a | mnoviTermini Copulati, putd 60.40.30.24 : quosinfra
as || alteram lineam ordine fcribas, Tandem eodem modo
e« | duzultimzProportionisDenominatorem (6.)in ﬁngu-
1 loshos quatuor Numeros, & Numeratorem ultimum
s (5.)inultimum eorundem Numererum ( 24. ) nancifces

t1s omnium quatuor oblatarum Proportionum novos
Terminos, videlicet360. 240, 180. 144.120. Qui
, quinque Termint Copulati, cim Numeri fint inter {c

- |- Compofiti, per Communem Diviforem Maximum, quj
¢ hoclocoeft 1 2, Radicandi funt ad Minimos feu inter f¢
: L 3 PI':*‘_

-
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Primos 30.20.15.12.10: _‘qa:omaﬂo hujus ipfius E?"‘
empli Radicationem [uprd Cap.5. docuimus, |

A g T TG,

23
et
12, 8. 6.

€0. 40. 30. 24 gt b
160, 240.180.144. 120. Propostionas Copulata,
In Term. Minimis

30, 20. 15'1 12, 10,
N NN NS

AR R T | o
B e Y

In hac Proportionum Co pulatarum ferie itidem ob-
fervabis, quomodo aliaexalia neCtantur, ac proinde
Numerator Termini antecedentis jugiter quoque fimul
{it Denominator fcqucntis.

Quinetiam itidem hic Madus contrarid ac retrogradi operatione
abfalvitur, {icut itidem Zarlinns docet cap. 3 2. diti libri.
Sumamus idem jam propofitum Exemplum.

Duc primé Numeratores duarum ultimarum Pro-
portionum in fefe (4.8&5, ) refultar 2 6. Deinceps Nu-
meratorem penultimum (4.) in Denominatorem ulti-
mum (6.) oriuntur 24. Poftea ambos peneminatores
(5.% 6.) emergunt 30. Hostres Numeros colloca fib
prima linea. Porrd ducfequentis antepenultimz Pro-
portionis Numeratorem (3.)in fingulos hofce Numeros
30.24,30.ut & Denominatorem in maximum horum

Ter-

! 4, g Proportiones Copulandz,
s 3
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87.
Terminorum (3o0.) prodeunt Numeri 1 20. 90. 72,60,
fublineafecundanotandi. Poftremd Multiplica rurfus
per primum Numeratorem( 2.)fingulos hofce Terminos
?20.90.72.60. uti& maximumeorndé (i 20.) per pe-
nominatorem primum , & adipifceris Terminos Copu-
latos 360.240.180.144.1 20.

4
Airvmins.

g 3 Mo hge e
Proportiones Copulandae 3'_2.__‘_'*- {_47'___2
10 24. 20
126, 90, 72. 6o,
Proportiones Copulata, 360, 240.180.144. 120
In Numeris Minimis

20, 20. 1. 12, 10,
NN NS
253 & §

T rem R

II.

Secundus modus Copulandi hoc Canone gubernatur:
Prime tnquiritur (ommunis Dividuns Misimus ex datis Denso.
mirlatoribus, qui, ut Communis fit Denominator, [fic etiam primee ob-
latee Froportionis ¢ft Denominator novis, Debing pro Numeratore
gusdemnovo , Divide yurfus hunc Jam inventum Denominatorem:
noveam per iftius Proportionts propriwm ac Radicalem Denominato-
vems  Quotum Mudtiplica per ejusdem Radicalem Numeratorem,
G Productum Numerator erit guefitus, Porro ,quia bic repertus
Numerator fimsletiam Denominator eft fequentis Proportionis, Di=
Pide hunc iterum per fecunde 'I’raporﬁw;ia Denominaterem ; (Qsio-
tnmduc in N wimgratorem g,‘ma’e iy, & 4::::';;;':: tertiwm N HIREY UM,
fecun
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ﬁfm:,-;ﬂf i—“’rap&rrm:zifs N umeratorems noyun o i LT tertie, [iqua

fequitnr, Denominatoren, Et fic deinceps.  E.g.

Copulaturus Sesquialreram & Sesquitertiam, primo
exmutua Multiplicatione Denominatorum 3. & 4.10-
venies 1 2. Dividuom Minimum & penominatorem no-
vum primz Proportionis, Jam pivide eundem hune
Denominatoremnovuam 1 2. per RadicalemDenomina-
torem (3.) Quotus erit 4, qui cum primo Numeratore
(3,) Multiplicatusdat g. prime Proportionis novum |
Numeratorem,  Poftremd pvividatur iterum hicnovus |
Numerator 8. tanquam Proportionis{ubfequentis novus
penominator, per 4. Radicalem nenominatorem fecun-
dz rroportionis, Quotus eft 2.quem duc ihejusdem Nu- |
meratorem (3. ) producetur 6. fecund= rroportionis
Numeratornovas.  Atqueaded emergenthi tres Ter-
mini12.8.6. qui, utantedi¢tum, per Communem Divi-

forem Maximum 2. Radicandi {untad 6. 4.3.

A g gis.
4 |]4z]4 || &2 | 453 &9
illilﬁﬁlill 3oslauliO T 19
. e | P P2 28 G <90 80. 2
el i ‘, U” Hoc cft InTcr.Miu.
Gty 3. per 2. radic.
] St 45. 40. 136.
2 e S NS
3" g8 9
10.

In pluribus Proportionibus hic plane eadem eftratio. Utin
Exemplo fuperitisallato .15 Denomivatorum Mini-
paus
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89.
mus Dividuus & Communis Denominator eft 60. Hune
pivide per primum {Jenominatorem (3.) Quotum (20.)
Multiplica per primum Numeratorem ( 2.) & habebis
novum etiam Numeratorem 40. Deineeps Numerum
iftum 40. rurfus pivide per fecundum Denominatorem
(4.) Quotum ro. Jducin N umeratorem fecundum (3.)
exfurgit 3o.tertius Numerus & fecundus novusNumera-
tor. Porropivide 30.per 5. tertix Proportiolis peno-
minatorem Radicalem; Quotum (6.) Multiplica per 4.,
cjusdem Numeratorem Radicalem , proveniunt 24,
Tandem 24. pividatur 4 6, ultimz rroportionis peno-
minatore radicali; Quotum (4.) Multiplicacumg. Ra-
dicali ejusdem Numeratore, producuntur 2 c.

Amﬂ:mﬂm;,
412 ‘Jé;s [6¢]20 4810 [|38] 6| |24] 4
3 5 (166G [1z3) 2 \44) 3 || o] a1] #]s
2, 60| | I Jsol Lol L]l o=

M L e

: R A S k.
6o. 4o0. 30. 24. 20,
In Term.nin.per 2.radicatis

30, 20. 1§, 12, To.
N NN

(Pa T A
_ LN T G

f 8 5 8 = :

Sic: 9' ;g’ ,g* 9¢ lg‘ ;+ :;- 1.e, Sesq.uio(fi-ava, ?gsqumnna,

Sesquidecimaquinta, 8¢,

¥20. 640, {76, f40. 480, 481, §B4: 6O
InTerm, Min, per 4, Radicatis

e, © 1fa. 144 Igf: 30. 130. 9F. ce,

NN N N NS N N ’
a 9 lIr g 1=} 8 iF
o ne* 18* 9° n* o 1p°

M



50.
HIL
Quanquam verd iftiiduo hadtenus tradici Modi per fe
Jatis expeditifune, tamen, qaiaipfaOperationeperadta

femper fere Numeros relitiquunt inter fe Compofitos,

Radicatione adhucindigentes, quz quidem in pluribus
Proportionibus, ilsquemaxzimisinterdium Numeris ex-
preflis, (ficut prafertim in primo illoModo Zarliniano
accidit) operofior exiftit; sertium tibi hic Modum deli-
neatumdabo, quoProportionesuni eadémqueoperd &
Copulantur, & fimulinip(is Minimisftatim exhibentur
Terminis, nulli Radicationi obnoxiis. Methodus cjus
eftealis.

Primum Adduntur dare Proportiones [ibt invicem [ummague
earwm actutum Radicatur ad veram five Radicalem Formam, gu.e
inlocum fecundza Proportionis fulftienitur.  Quadfitam plyres of-
Serantur Proportiones, hecnova jam inventa fecunde Proportionis
Forma Additur iteramzertia Proportionis Terminis , ac fimliter by-
jus Forma Radicalis in locum tertie iftins Proportionss fubrogatur;

qu Praxis toties iteranda, usgne dumad finem perventuwm fuerit,

Atqueitaoblatarum Proportionum Termini aptireddi-
ti funt ad procreandum Communem quendam Denominatorem,
qui poftea cum Numeratoribus fuis omnibus ac fingulis,
in ipfis Minimisfiveinter fe Primis Numeris conf¥ieutus
deprehenditur. Formis stague [inynlatum datarsm Proporete-
wum Radicalibus ex jufboor dine colloeatis quceritar ab omnibus ifis

Denommatorsbus ( ficuti in proximé precedenti Modo) ((onbrinmis
Diyi-

|




91.
Dividuns Minimys .y i fit Commanis Denommator, Qo veperto,
- {e operery ﬂti!@gmﬂhz Fradtionum Q{ga’m‘?im:a » nempe Commaunen
£ia Fume Denominatorem tur(us per cujssgne Lroportionis proprism ac
, Radicalem Denominatorem Diyidendo , € Qsotum per ejusdem
bus Nimeratorem Multiplicando , F actus frve Produclum exhibbit

C X }10];}{}}!_;‘?‘!:‘8 (gf.*:!ﬁffmi Numeratorem. VE!, qllOd ldﬂm elt 3 Dy-
1o | cuntur fingnli Numeratoresin Depominatorem Communem , Pro-
11 drétum Dividitur per Denominatores [iagularum Proportionsm, ac
18 | tum %oti qﬂeudmt Numeratoresoptatos.
ur " Exemplym duarum Proportionuni,
jus | Sit CopulandaProportioSesquialteracumSesquiter-
| tia in Terminid,. Adde five Multiplica prius Deno-
jre || minatores 3, & 4. fiunt12.ItemNumeratores 2.& 3. €x-
e | furgunt 6: qui duo Fadi 12,.& 6. conftituunt Propoi-
f~ | tionem Duplamin Terminis Minimis | Atqueadeche
168 duxz Proportiones ad Copulationem przparacx hoc
e || patto proponendz funt;.}. Jam inveftigo Communem
rs Dividuum Minimum feu Communem Denominatorem,
it,, | . quihiceftSenarius, illum{criboinfraduttamlincolam
1= primoloco: deinde hunc 6. iterum Divido per Deno-
n, minatorem prioris Proportionis ( 3.) Quotus exiftit 2,
5. | qui puctus in ejusdem Numeratorem (2.) prodit4.qui
T primus novis elt Numerator, Tumpariter Divido eun-
- ‘dem Communem Denominatorem per Denominatorem
s | Radicalem pofierioris Proportionis ( 2.) Quotus eft 35
is | quo ducto int.fecundusNumerator fit 3.Atq;itahx duz
e M 2 Pro-

-
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Proportiones Copulatz reprafentantur preteredque
inT erminis{uis inter fePrimis & Minimis,ut nulla pror-
fus Radicatione hic opusfit. Etfi autem Termini in
hocTertio Mudo aliter proponuntur, quim in duobus pre-
cedentibus, tamen nihilominusidem hic manetPro pot-
tionum nexus: nempe, quia Copulandz erant Sesqui-
altera & Sesquitertia, 6.& 4. continent Sesquialteram;
4. & 3. Sesquitertiam : qu autem duze Propoitiones
conjunct, confticuunt Duplam, quam Numeri extremi
ceu Summam exillis colleStam exhibent, Porro, quem-
admodum hic 6, eft Denominator Sesquialterius , ficg.
elt & hujus Numerator, & fequentis S@uitertiz Deno.
minator ; utrinsqueautem Denominator Communis eft

6. uti ex hac a..-rirs videas,

;lﬁllﬁ!;l . &
2 ¥ 2 ol 3 2 wl 3 2
wib b Lo n 6 40 3o
" i
2“"‘"" IQ
3¢ 4
Sic o Scsquitcrtia& SCSquiquinta hoc modo Ca-
pulantur, b g 35
4 8 vels 4 6
e TN
sl- G, §o 8. O, fa
N Nt
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Exemplum plurinm Proportionum.

Sint Copuland® fupra memoratx quatuor Propor-
tiones!. 3.l 1e Sesquialtera, Sesquitertia, Sequiquar-
ta& Sesquiquinta; redigeeas pritsin Formas , utian-
tea edoftum , & proponenturiftz Proportiones hog
modo: %..%% Quzre minimum 2 Denominatoribus Di-
viduum, quihoclocoeft3o0. Is rurfus, tanquam Com-
munis Denominator 4 datarum Proportionum penomi-
natoribus Radicalibuspividatur; Quoti per Numerato-
res Radicales Multiplicati novos oftendent Numerato-

res: quod ex{equentioperatione & piagrammate confiat.

L8
3 6 39 [[#8|10 28]i5 39| 6 3d[io [f
§" 5. 3-3*(104133’__:__;_3;, L £, 2331 4,
6. 30, ’ ' 1 1O, i5e Iz, 10, ] l
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30. 20, 15. 12. 10, vel: 30. 20. 14. 12. 10.
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2 3 4 s 11—__""""l-—-—n.—..._,
3 4 § 6 R S o

Sicetiam}. 2. ool e Senuio&ava, Sesquinona, Ses-
quiquinta decima, &c. quarum Denominator Com-

muniseft s8o, Copulanturhocmodo:
| M 3 8,
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Et tantum quoque de TertioModo.

Preterea aucem folent Mufici etiam interdim fonis
acutioribusattribuere Nuineros majores , & graviori-
ribus minores. Atque inde oritur Copulatio c_;usec‘-tm,

4 L

quam drithmeticam dicunt , ficutillam contrd »de qua ha-
Ctenus egimus, Harmonicam.

Siigiturlibet eyusmodiinfituere Copulationem Avithme.
ticam, revoca tibi in mentem Methodum £/, armonice ,quam
fic perperam dicunt; & omne, quod ibi diGumeft de De-
nominatoribus, hicaccipe de Numieratoribus, E. g.

L. Il ] Ui
2—3 { 4 Al e
3—#id s T } g
6. 9. ‘12, 1208, . 30, i e iR

per 6 Radicarti

24.26.'48." ‘60,

per r2.Radicati 2 2.:4. f,

2 3. 4. 4. . _
Verlim, quid Muficis hac Copulandi ratio profit, e-
quidemnon video, uteam potits und cum aliis inurili-
bus




bus plane refecandam cenfuerim; faltem confufionis evi-
tandz gratid, Primoenimvim quandam facit Redu&ios
nis legibus Arithmeticis, fiquidem hoc modo Propora
tionum Termini non revocanturad eundem Denomings
torem, fedad Numeratorem talem.  Adhzc fonus gra=
vior naturd continet menfuram ‘& Numerummajorem;
acutior vero minorem: idquodin Pascte Specialiabur-
dé demonftrabimus.

Carur IX
De MEDJATIONE feu DIVISIONE

Proportionum,.

\ EDIATIO Proportionam eft Computatio , qua:
Y2 Medietas alicujus Proportionisinvenicur.
EtquiaficMediusille T erminus bis fumtus duas {emper
conftituit Proportiones, quarum ¢onfiderara Habitudo,
utifuperiusdiCtum, Proportionalitas nuncuapatur, hinc
protriplici illo ufitatiorum Proportionalitatum diferi-
mine, Mediatio Proportionum triplex quoque emergir,
nempe Arithmetica, Geometrica & Harmonica.
ARITHMETICA MEDIATIO ¢ft, ubiMedius
Terminus inventus extremis collatis Proportionalita.
tem efficit Arithmeticam , hoc:eft’, xquales utrinque
Difterentias, Proportionesverd nzquales. Atqueibi
in Muficis minor Proportio femper pracedit majorem,
OP‘:":'




6.

Operandi modus hic eft:

Termini Proportionisoblatz colliguntur per vulga-
rem Additionem , atque i totus mventus Numerus par
eft, {umitur pimidium ejus pro Medietate iftius rropor-
tionis. E.gp. TriplaProportio |. in duas partes Arith-
metice divifa, conftituit Binarium pre medio Termino.
Ac tumutriusque zqualem refere pifferentiam, Unita-
tem nimirum; Proportiones autem inzquales: prior e«
nimeft 3.ad 2. Sesquialtera; pofterior 2. ad 1. Dupla. |

;
Ao me oz,

4. Totus,
3.——r.;, Termini Mediandi.
5. Medietas.

1. 1. Differentiaz 2quales.

A

3. 2. I Termini Mediati.

1%, 2, Proportionesinaquales.
8ic Proportio Superpartiens duas tertias | pividitur hoc

modo:
g. Totus.
§.——3. TerminiMediandi,
. Medietas

A —— . —

1. 1. Differentizzquales.
- - 4 . a
5. 4. 3 TerminiMediati.
~

1. 15, Proportionesinzquales. :

Quando verd ex Terminorum Colle&ione Numerus
impar exiftit, Totusipfe fimul et Medium; fed tum |
pro |

|

|




hoc

Tis

PI'U

pro Extremis Termini Proportionales fung duplicandi.
Ur, Medietas Arithmetica puplz Proportionis eft ter-
narius, hoc pacto: "
3.  Totus & fimul Medietas,
2 ——1, Termini Mediandi.
4 2. Termini Daplicati.

r. 1. Differentiz2quales.
e D | - e
4. 3. 2. TerminiMediati.
o

13 1z Proportionesinzquales,
Ita Scsquialterius Medium Arithmeticam eft Quinarius.

§.  Totus& Medietas,
3.——2, Termini Mediandi.
6. 4. Termini Doplicati,
1. 1, Differentia 2quales,
'r’-‘\f“\ -« - - - e -
6. 5. 4. Termini Mediatl:
N
5 15 Proportiones inzquales.

GEOMETRICA MEDIATIO dicitur.clim Me-

LLRiL a0 il

dietas rerminorum refert rropertionalitatem. Geome-
tricam, ideft, 2quales rroportiones, pifferentias verd
inzquales; itatamen, uthzeandem obtineant Propor-
tionem, quam medius ad extremos Terminos.
Habeétque locum hze Mediatio fion nifi in propor-
tionibus multiplicibus, lisque, qnarumminor Termi-
nus eft Unitas; major verd aut Numerus, Quadratus aut
Cubicus: atqueadedillas induas, hasintres {ecat rar .
tes five Proportiones zquales, ‘Quare& ipfaOperatio

cjus




(o 1A

cjus ab Analyfi Numer: Quadrac & Cubici, feu Cut
vulgo loquimur) Extractione Radieis Quadratz & Cu-
bicz, aliquomodo dependet. Si Crgo major Terminus
elt Numerus Quadratus, Multiplica datz Proportio-
nis Terminosintes fe , Radix produ&ierit Proportio- |
nisillius Medietas Geometrica, Exemplo fit Propor.
tio Quadrupla in Terminis 4.ad 1. Hujus Termini fe
mutu6 Multiplicantes reddunt 4. cujus Radix, nempe

Binarius, exhibethujus proportionisMedium Geome- |

tricum. Hocmodo:
4.  Numerus Quadratus.
4.——7. Termini Mediandi.
2,  Medietas & Radix,
2. 2. Proeportionesaquales,
4 2. 1, Termini Mediari,

2. 1, Differentizinequales.
2. . Proportio Differentiarum,

Hic Medius Terminus , videlicet Binarius, facit
utrinque «quales Proportiones: cum Quaternario enim
collatus Proportionem habet Duplam; cum Unitate,
itidem : Dulfferentias autem reddit inzquales , dum 4
Quaternariodiffert Binario ; ab Unitate verd duntaxat
Unitate, Deinde he iplz Differentiz 2. & 1. eadem
inter {e conftant Proportione , qua Terminus medius

cumutroque (uo extremo comparatus, nimiram pupla.
Sic
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Sigk Proportionis | loncuplz Medium Geometricum
eft Ternarius: Sedecuple k. eft quaternarius: &ficde-
inceps inreliquis, quemadmodumid ex tabula kadicum
& quadratorum manifeftum eff.

Quddfi vero major Terminus Numerus fucrit Cubi-
cus, dividituriftiusmodi Proportiointres xquales par-
tes {ive Proportiones. 'Quare tunc primiumterminos
datz Proportionisinter fc multiplices, utantea; Dein-
de ponas ejus auadratum ; Poftea hujus ipfius xadicem,
atque fic quatuor habebis Terminos ,. qui trés xzquales
continent Proportiones; pifferentias autem sbique inx-
quales, eandemobtinentesproportionem,quaipfirer-
mini mediati inter fehabent. E.C. proportio Octupla,
qux T erminisconftat Unitate & primo Cubico, Octo-
1ario, dividiturintresxqualcspartes, h. e. intres pu-
plasproportiones, utihicfequitur:

8.  Numerus Cubicus.
8 — 1 Termini Mediandifive in tres @quales Proportio-
nesdividendi.
4,2. DuxMedietates: Quadratus & Radix.

2. 2. 2. TresProportioneszquales.

8. 4. 2. 1 TerminiMediatifivein treszquales Proportio-

o o W nesdivifi.

4. 2. 1, TresDifferentiminaquales.
£ S

2. 1. Proportio trium Differentiarum zqualis.

Sic etiam .. proportionis vigecuplz feptime medic-
tates duz Geonietricz fant ¢, & 3. proportionis,;, funt
N 2 Me-




100,
Media Geometrica 16. & 4. quod Tabella Radicum,
avadratorum & cubicorum fimplicium palamfaci¢, 1In
Numerisautemmajoribus, quz inillatabulanon congi.
nentur, obfervandifuntcanonesde auadratorum & Cip.
bicorum Analyfi, quamin penultimo &ultimo hujusli-
briCapitibus perluftrabimus,

HARMONICA MEDI ATIOeft, clim medje:
tas reperta Terminorum confiituit proportionalitatem
Harmonicam; hoceft, mxquales utrinque & Propor-
tiones & pifferentias; fictamen, ut hz pifferentiz eandé
quoque habeant proportionem, quam T ermini extremsj
adfeinvicem. - Ibiquein Muficis femper Proportio ma-
joranteceditminorem. Praxisejus efttaljs:
~ Primo Termini Mediandiinter (e multiplicantur, fi.
Gugabillisiternm puplicatur, & habetur darz PLOPOTL-
tionis Medietas Harmoniea. Deinceps colliguncur
oblatz Eroportionis Termini , utin Arithmetica mMedia-
tione, Totusinventusin utrunque eorumducitur, z¢-
que hoc padto fiunt T ermini extremi: major{cilicet, f;
ducascolleGum in Terminum majorem; minor, fi in mj.
norem. . Exempli ergo: Pupla proportionis medium
Harmonicum et quaternarius, hacOperatione;

Lo
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3. Totus.

2.~——1. TerminiMediandi.

2 Faétus ex Terminis Mediandis,

4.  Fadtus Duplicatus & Medietas,

12"

13. Proportiones inzquales.

o - -

6. 4. 3. TerminiMediatl.

2. 1. Differentiminzquales.

2 Pioportio Differentiarum.

Hic medius Terminus, quaternarius, utrinque inz.-
quales exhibet Proportiones : cum Senario enimrelatus
continet Sesquialteram ; com Ternario |, Sesquiter-
tiam, Differentias etiamredditinequales: quippeex
Senario fubdu&us relinquit Binarium; Ternarium au-
tem exceditunitate tantuommodo: Proportionem tamen
eandem obtinent, quamextremi, nempe puplam.

Sicquoque Triplz proportionis medictas Harmonica
eft Ternarius. Hocpalto:

4 Totus.

3.——1. TerminiMediandi,
3. Fadusex Terminis Mediandis,
6. Factus Duplicatus & Medietas.

I ) | . -
2y Tavo N 2. 12+ Proportiones inaquales:
LN £y Sivein* ,ﬁ‘*\: ,r-i i E
2. 6. 4 Terminis 6. 3. 2 TerminiMediatl.
0" Minimis, N 4 o
6. 2, 3. 1. Differentizinzquales.
S

=
3 3. ProportioDifferentiarum.

N ftem

~
2




£02.
ltem Sesquialtfrius nvedium Harmonicumeft 1 2. hac

garione & Torus: : :
3.——2, TerminiMediandi.
é. Factusex Terminis Mediandis.

x2.  Fa&tusDuplicatus & Medietas.

Proportiones inaquales.

f. 12, 1o. Terminimediati.
2. Differentix inzquales ,

15+ Proportio Differentiarum,

Hic deniq; notandum venit , quamvis Mediatio, ut
vidimus, Proportionumfit {e(tio induas aut tres partes,
has tamen non femper effe ac intelligizquales & aliquo-
tas. In fola namque Geometrica fectione iftiusmodi
partes aliquotxdantur; inreliquisvero, Arithmeticd
& Harmonica, nulla Proportio {edividi patitar in 2-
quales five AI:quotas partes, fed femper tantummodo
in mzquales , five xon-aliquotas. JImd nec Geome-
trica femper refert partes AlquOtElS quoties nempe
rroportiomediandacft,vel § Jpcrpartrculaf isvel Super-
partientis generis.  E.g. {i rroportio Sesquialteraef-
fet Geometriceé medianda , ex multiplicatione Termi-
norum 3. & 2. exilteret produutum 5 qula autem Se-
narii nulla datur Radix , mediatio ifta irrationalis &
furda dicitur, Ql:perpartuuhl is enim & Superpar-

tiens Prnpmtlont% Pl()POI’tIOl’lallt&tﬂm {ive mediatio-
ncm
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nem Geometricam rcfpuunt? unde in duas plurésve 2.
quales partes five rroportiones funt individuz, De
quo videas Zarlinum 1. Part. Inft. Cap. 37. Clavium
ad Propos. 8. lib. 8. Euclidis. Calvifium 3. Exerc. Muf,
cuzft.1 5, p. 96, Baryphonumin Pleiadib,Mus, quzft. .

Carur X
De Proportionum EQUIPARA-
TIONE.

E QUIPARATIO Proportionum dicitur Muficis
“*~Computatio, quadatz Proportiones inter {e ratios
ne Quantitatisita conferuntur, ut, fi duz Proportiones
fuerint , quarum major mimorem quantitate aliquoties
exceflerit, hzcrotiesfibiaddatur, donec fa&a quanti-
tatisacceflioneadillam, quam proxime accedat , autil.
lamexcedat,
Operatio ejus efi talis:

Primim difponuntur Termini datarum Proportio-
numita, utmajor Proportiofuperiori, minor verd in-
feriori collocetur loco. Deinde Multiplicantur De.
nominatores inter {e & habetur Denominator utriusque
Proportionis communis. Tum Denominator majoris
Ptoportionis ducitur in Numeratorem minoris, & con.
traric Denomitator minoris in Numeratorem majoris,
atque fic prodeunt tres Numeri priores, nempe Denomi..
naloy




104,
nator Communis, Numerator mfnm‘;, ¢ Numeratormajoris Pro-
portionss. Quoties igitur ad xquiparandam Pro?orrimlem
majorem minor Proportiocitreiteranda, toties ducen-
di funt IDenominator minoris Proportionis in primum
& tertium; & Numerator minoris proportionis in fe-
cundum :equiparatiﬁnis Numerum, & proveniunt tres
novi zquiparationis Numeri. Ac tum Proportionum
illamajor cenletur; cujus xumerator eft minor, & con-
tra. Quod fiigicur Numerator Proportionis minoris
fuerit major Numeratore Proportionis majoris, 2qui-
paratio dictaMethodo ulterius inftituenda erit; {inmi.
nor, minis. E.g.

Queritur, num Sesquitertia PIOPOItIO tres xquet
Sesquioctavas?

Hoc fic difcuties ac dilues:

Difpone primo Terminos Sesquitertiz tanquam
majoris Proportionis 4. & 3. fuperiori loco ; Sesquio-
&ava verd, minoris eroportionis Terminos 0.& 8.1in-
feriori. Secunddduc Denominatores 9.& 4.1nfe, ac
habebis 36. Communem Denominatorem. Tertid,
Denominatorem Proportionis Sesquitertiz (4. )ducin
Numieratorem Sesquioltave (8,) & Denominatorem
Sesquioctave ( 9.)in Numcratorem Sesquitertiz 3. &
habebis Numeratoremminoris Proportionis 32. & ma-
jorisay.  Quartd, hitres Numeriz6. 3. 27: {1 Mul-
tiplicantur, primusperg.fecundusper8. & tertius iti-

dem
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dem per 9. accipies tres novsos Terminos, fed ejusdem
valoris, quem priorcs tres obtinebant, nimirum Com-
munem Denominatorem 3124. Numeratorem Sesquio-
tavz 256. & Numeratorem Sesquitertiz 243. Jam
vides, Numcratorem Sesquioftave 266. majorem effe

~adhuc numeratore 243. adedque illumabhoc fuperari:

quarc pergas i (.'3pcrationc , 4tque, utantea, Multipﬁ-
ces Denominatorem proxime inventum 32 4. perg: nu-
meratorem Sesquioltava 256.per8 : & Numeratorem
Sesquitertiz 24 3. rurfus pero: & refultabuntNumeri
2916. 2048. 2187: quorum ille novusiterum eft De-
nominator Communis; ifte Numerator novus Sesquio-
¢tave; hic denique Numerator novus Sesquitertiz, Ex
quibus ultimis numeratoribus inter fe comparatisaperte
colligitur, Sesquitertiam Proportionem efle minorem,
qudm ut tres Sesquiotavas exzquet; {iquidem, utian-
te dictum, eaProportio habetur major, cujussumera-
toreft minor, & vicever{z. Ecce awrime

e

| Devominater NumeratorSesqui- Numerator Sesquitertiz |
Communis, o&ava{eu Propor- feumajorisPropor- l
tionis minoris, tienis. |

’ 4.  Sesqui- tertia. |

Er— ——

I 36, I.1.32, al 2,
IN. | 324. 2-1"256. bl 243
I, | 2916. '5- 2048, HEAE

|
l
s [ ——— — 1 ’
9.Sesquioétava 8. ] '
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Vel hocmodo: 3 8
e 3
4—9
36 32 27
9. 8. 9.
334, 256, 243
9. 8. b

2916.  2048. 2187.
Sic rraportio Sesquiquintadecima fuperat quinque
Sesquioctoge(imas rroportiones, & 4fex fuperatur,
Dcnnmmaf:or , Numerator Sesq_m—-_m_Numcrarm Scu_q:]‘:
Communis, ! oftogefima quinta decimae,
&
16 Sesqui-= I !qumta decima, 15,
81. Sesquioctogel. e l i
8 11396. 1. | 1280, a ;::5'.
i, | roq07¢. 3,’ 102400, bio8q1s.
HI. ' 8503048, 3.1 8192000, ,7971617.
IV. 168!?4?5;6. 14 ‘65536ﬂoou d 645700814,
V. 155782550416, 5 1 §2428800000. elfz30176601§.
VI !4118872533696. 8 415”3(:;.,600000 ]Fj413614;a4m15‘
1§ g0
Vel altera E
lomodo: 1 s gy

g

1296
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107.

1298, 1230, ¥21f.
SI! 30- 81.
104976, 1024cC0. 98417,
81. 8o. ! 81,

8503056, 819z000. 797;—1—;‘—_‘
8z, go. : 8.
682747736. 6§y36coce. 6457“8:;?
8. 8o. 81
§77885504 16. §2428800000, 5:30;76601;
8L 3o. 8

4518871783606, 4194304000000, 42364430472 1%.

Ac tantum quoque de /Equiparatione , quinta &
ultima Proportionum Computatione: . cuinonnulliad-
dunc& fextam quandam Speciem, (omparationem, pecu-
Haricer fic ditam, quanimirum Proportionesinter{e in
Quantitate comparant, utrafitmajor, utraminor, &
quinam Proportionis majoris ultra minorem Exceffis,
Verumcumhxc, qua Operatione, qua pemoniiratione,
4 jam dicta A quiparatione pariimaut nihil omnino dife
ferat , fciens ac de induftria eam hoc loco prcerii.
Quando igitar feire cupiunt, an V. g. Sesquialtera fit
major, quam Sesquitertia, necne, eadem feréinftituicur
Operatio per decuffatam Numeratorum & Denomina-
torum Multiplicationem , & Multiplicationem Deno-
Ninatoruminter fe, qu fitin A quiparatione; nifi quéd
'ngulis novis Numeratoribus fingulatimapponatur De-
O 2 no
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nominator Communis, quemadmodumin Fra&ionum
Redudtione ad eandem penominationem fieri confuevit,
clim in £quiparationeis femel duntaxat feribatur. Hoc

o B el 9

s ¥ | Atque ita Termini £ oftendunt,
J——q 12 K2

Sesquialteram, quamcontinent, Proportionem effe ma-
jorem, cium Numerator hic fitminor ; ficut contrd Ter
mini ;. quibus Sesquitertia continetnr, Proportionem
dant minorem , ubi Numerator major eft : Differen-
tiam ver6 harum duarum Proportionum arguunt ambo
Numeratores 8. & 9. inter fe collati, nempe Sesquio-
ctavam Proportionem.  Vertimenimverd idem hoc x-
que facile demonftratur jam di&ta Eguiparatione , hoc
modo:

2 3 Nam a 12. ad 9. datur minor Propertio
32'4 Sesquitertia ; 412.ad8, Sesquialtera; 4
————~— g9 ad8. Differentiautriusque five majoris
2. 9. & % ; = n =

Exceflus, videlicet Sesquioltava,

Carur XI

De ANALYSI NUMFRI QUADRA-
TI, quamvulgd EXTRACTIONEM RADI-
€IS QUADRATE dicunt..

QVadratum Geometrisappellatur figura plana, cujus

4 quatuor Latcra zqualia funt inter {6, omnésque
Angul;
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ﬁngu!ixqualesrt&i. Hinc pari ratione in Arithmeti«
cis dicitur Numerus Quadratus, quiitaper Unitates col-
locari poteft in Quadratifigura , @t omnia Lateraad (e
invicem zqualia evadant, ad hanc formam:

4. 9. 6. 25 36.

Latusautem tale vocatur Radix Quadrata vel Nu.
meriQuadrati: ouia, utexradicearbor, ttaexhoc Nu-
mero radicali nafcitur Numerus Quadratus.  Si enim
Radicem ejusmodi Multiplicasin latitudinem, longitu-
dini zqualem, hoceit, infeipfam, exfurgittalis Nume-
rus Quadratus, uti ex hac fimplicinm Radicum & Qua-
dratorum tabella peripicuum eft.

o T | Bt b
] o i T L —————— S
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Quadrati. & | 91 x6 | 25| 36| 49 64 | 81 |

et e T — LS

~ ANALYSIS igitur QUADRATI, feu, ut alids
loquimlir, EXTRACTIO RADICIS QUADRA-
T/, eftnibilaliud, quam inventio Numeri, quiin fe
Multiplicatus reftituat Numerum praﬁ)ﬁtum , fiQua-
dratus eft; vel, {i non eft perfelte Quadratus, maxi-
mum Numerum Quadratum in co contentum, Siergo
O 3 : oblas
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oblatus Numerus una aut duabus tantum figuris {criba-
tur, Radixejuseftdigitorumaliquis: & petiturex jam
oftenfatabula. Talium quippe Radicum {impliciumco-
gnitio dariacponi debet, noninquiri.  Quande autem
datus Numerus pluribus quam duobus chara@eribus
feribitur, Radixipfius regulis {fequentibus inveftigatur;
quz quidem maximam partem dependent 4 Communi
Numerorum Divifione.

Primimitaque alterni chara&eres Numeri propofi-
ti nogntur puniis, 4 dextra nimirum progrediendo
lzvam verfiis : atque hze punéta non tantim fubfer-
viunt commodiori Operationt, fed etiam indicium fa-
ciunt, quotfiguris Radix futura confter.  Dein, urin
Divifione, ineolaquedamSemicircularis {ive Lunarisad
latus dextrum feor{im pingitur, cuipofimodum Radix,
tanquam quotus fcribatur; licér hanc Radicem non.
nultlifubipfis punétisintra duas lineas parallelas annota-
re foleant. Quibus ira difpofitis, operare {ecundiim
has Regulas:

I. Exordiredfiniftris, & vide, anultimi pun&iNu-
merus , feuunafeu duabusconftiterit figuris , intabella
euadratorum inveniatur; {iergoibiexf{tat, radicemejus
annota poft femicirculum, Numerimque ipfum ultimi
puncti dele; ﬁmﬁinf:s-, accipe quadratum proxime mi-
norem, ejusque Radicem notabis poft dictum femicir-
culum; Quadrarumverdabultimi pund: Numero fizb-
trahe,

RS
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trahe, r efidulimque fuprafcribe; quemadmodum in Di-
vifione fieri foler.  Et hujusmodi radicis inveftigatio
femel duntaxat {ub initium Operationisinftituirur ; qui
vero deinceps{equuntur Canones, toties repetendifunt,
quot fuerint punéta reliqua.

IL. Duplicaquotum poft lineam lunarem annotatum,
Dupliimquehoc, quod piviforis officio fungetar , pone
{ub linea, mediolocointerduo confignata puncta fupe-
riera, {inempe puplum iftud unica tantiim figuraconftag;
finduabusaut pluribus, reliquas ordiné finiftram verfis
colloca, Acrtum quzritur , quoties hic pivifor in Nu-
mero direCte fuperfcripto coneineatur ? Quotushicbis
confignatur, femel poft femicirculum ad priorem olo-
tum, &femeldiredefubpurGo proxime fequente, ad
Diviforem datum.

I MultiplicahuneDiviforem, undcam & gura ad-
%unﬁﬂ,pcrquonnnproxhnéinvcnnun;?Wmﬁufhunau~
fepa{uperiori & efiduo. Quéd i tum nihil relinquitue,
Operatio jam confedta eft, & numerum refert exadte
Quadratum; i verd quid remanet, 1d fuprafcribe, utin
pivifione , quod refiduum numerum arguit furdum.
Exemplum efto Numerus 2025. perfeéte euadratus,,
cujus Radicem 4 5. hoc modo reperies:

Primo hujus oblati Numeri charaeres in locis im-
paribus, h.e. unofemper chara&ere pratermiflo, ini-
tiofactod dextris, punctulis diftingue: quothicerunt

puncta,
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pundta, tot Notas Radix futura continebit.  Deinde
ponecurvam illamlineam ad marginem, cui d adix infcri-
batur. Quibusita pramiflisatque difpofitis, ‘aggrede.
re jam ipfam operationem, & vide, num ultimus Nume-
rus (20.) inaflignata auadratornm tabula contineatur,
quonian verd in ea non prxcife exliat, {ime proxime
minorem 16: cujus Radix eft4. Hunc Guadratum 1 6.
feribe direGe fub 20. & Radicemejus 4. infere femicir-
culo marginali, Jam fubrahe 16. 4 20, manet . & dele
16, &20. Atquehzc eft primaifta Operationonam-
plius repetenda. Pofted {ubtus age lincolam transver-
fam, - & feribe fub ea directe tnter duopundta, (uthoc
loco fub2.) Quotum 4.duplicatum, 1. c.8. HicNume-
rus eft inftar piviforis: acproinde queriur, quotiesi-
fie pivifor (8. )ing2. habeatur, quiaautem quinquies
in-4.0. continetur, Quotum hunc Quinarium bis {cribas,
primé poft femicirculum,, & deinde quoque ad pivifo-
ris (8)dextram. Jam Multiplica Quotum hunc ulti-
mum §.inpiviforem 8. & Quotumipfiadfcriptum 5. ex-
{urgunt 425. quz fubtrahed numero {uperiori 425, re-
manet nihil. - Atque hinc conftat ; datum ~omerum
202%, efle precife Quadratum , cujus Radix eft 45.

Vide hanc awséman. 3 Excmg)lorum:

# ; x 481

I, 202% I #2128 Il 4656
_'L.‘;__,(‘”' Radix. ¢ “(; 5¢ Ro ié (634 R
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iV. Siquid poftremo pu:f’cfubdl,lé‘tioncm reftat , 1l-
lud difponitur per modum Fradtionis; hac tamen lege,
ut Radix inventa tum puplicetur , & produéto {emper
addatur Unitas, cuiid, quod remanfit, {uprafcribitur.
Utin proximé przcedenti Exemplo 405 0. quiapoftul-
timam Operationemfupermanent81, Radix63.dupli-
catafacit 126: hisaddita Unitasefficit 1 27. quibus de-
nique Refiduum 81. fuprafcribitur, utouotus {ittalis:
81
63;'
V. Quando autem plura {uperfuerint Puntta
Numero propofito , pronovo Divifore univerfus Du-
plicatur quotus, quoad omnes figuras {imul fumtas :ac
deincepsabfolvitur Praxis, uti jameftexpofitum. E.g.

ki# 274
4256 o1y
o o o (2340 R X
4 fic: o
43 o4
LT 256
464 o 8%
k856 FERE

VI. Hzcduo, utinpivifione, cuamprimisobfervanda
veniunt: 1.ne Quotusaffumatur juftomajor. 2. fiinfe-
rior in {uperiore non habetur, ut Cyphra loco Quoti

fcribatur, atque ad punctum decedatur proximum.
P Ex-
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Exempla:
| s >
b | g5k 366428
‘ ! { I ilﬁ " LR I (ssh ‘!I‘ ® &+ » (ng".‘;
il ¢ P2
4 68 42
i o F168
| £ 5k bo28
1 (el Quad i Operationss swyacter fFveProbationem inflitsiere cupis,
o Multsplicamyentam Radicem Quadratés hoceft, per feipfam: ¢ fi
Y Numerus oblatus exaéle Quadratuseft, idembic refultabit.  fin
8 astem furdus , qus poftultimam Operationem aliguid religuit , tum

Radiciin (e duéte addendum eft illud Refiduum ; < Numerus, ex
quoRadix eft eruta, reflitnetur.

iy Exempla funto:
81
IP%5 (45- #p5d (iﬁw
1 4 E' 45‘. II. 6;,
i et 189
180 §78 :
l il : 2025, 3900 |
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Carur XIL

De. ANALYSI NUMERI CUBICI,

quam vulgd EXTRACTIONEM RADI-
CIS CUBICKE appellitant,

(% Vemadmodum, uriinprazcedenti Capite diximus,
Q Radix Quadrati appellatur Numerus , qui in fe
dultus Quadratum conftitnit, fic Radix Cubici nomen
fortitaeit 4 Cubo Geometrico: quiconftat prim{imex
ductu Laterisuninsinalcerum , quo Superficies confti-
tuitur: deindeex dultu ejusdem Superficiei procreata
in candem lineam lateris ;, unde Corpus inftar teffere
formatur, = Acproinde Numerus Cubieus vocatur, qui
ficex Mulciplicatione Numerialicujusin feipfum, Pro-
dultique ruifusperpriorem.  Priorautemille, & cujus
ductu in {uum Quadratum Cubusefficitur , Latus Cubi
dicitur, & radix Cubica five Cubici Numeri. Unde
Numerus quadratus & Cubicus unam eandémque fem-
crhabentradicem. Utenim Senarius eft radix qua-
drati 26. itaetiam Cubici21 6. |
Eftitag AN ALYSIS CVBI five NV MERI (V'BI-
C1, Refolutio hujusinfuswm Latus few Radicem fuam. Vel in-
Ventio Nameri, gquiprimoin feipfum ; deinde etiamin Produflym
Miltiplicatus Numerswn propofieumreflituat.
Conficitarque{ecundiim has x egulas:
2 1. In

LR
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1. In Numerss Sumplicibus fufficit cognitio noyem Simplicium
Radicum : qnea hic quogque dari, non queri debet.  Horum ¢ y-
pusm five Diagrammafuperitis quidem Cap.1. hujuslibri
pofuimus, commodiorisautem doSrine gratid eundem
hie repetemus:

e e I s -_——'\-'—I-_-—--H—--‘-—J-i—-l-—‘—‘_-._

Radices :F1{3!415!5E7§3E?!

Quadratj 1{4 ! plzéjlf !;6
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. Znmajoribus Numeri Dperatioitafe habet:
Primo, Numerinotantur Punttis, utm Analyfi qua-
dratorum, initiofa&o 4 dextris , Itatamen, ut hicbing
femperintermittantur charaGeres, & tertius qui{que fi-
gnetur. Secunds, ultimi Punéti Numerus quaritur in ta-
bella jam appofita , aninter Cubos Simplices invenia-
tur; quiﬁnonpra:ciﬁ:ibiexhibetur, fumitur proxime
minor, & excerpitur & adix eirefpondens, qui poft fe-
micirculumnotatur; Cubicus attem ipfe Numerusdire.
&te Numero dato {ubferiptus ex eodem fubduci tur , &,
quod reftat, fuprafcribitur. Tertio, triplicatur nume-
rus infemicirculo; atquehoe Triplum ponitur fub figu-
ra precedent: Pun&ofiniftram verfis proxima. - Quarr,
MultiplicaturQuotus in Triplum,utnovusexiftat { 3ivi

for:qui uno loco remotitis notacur levam verfus, quam

Triplum pofitum cit.  Quinto, Diviforis illius quotus

Edibi'i:
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adfcribitur priori infemicirculo , & ter Multiplicatur:
1. Simpliciter1n Diviforem, & Faltus{ubjicitur Divifo-
ti 2. Quadrattinfe, &Fadusduciturin Triplum, Pro-
du&himaque Triplo fubjicitur. 3. (wbicéin fe , & Pro-
du&um fubferibitur Cubo , qui Puntto eft inﬁgﬂitus,
Hazc tria Produ&a Addita auferuntur ex fuperiori Cu-
bo , &, fi quod eft Refliduum, fuprafcribitur. Qudd fj
tum plura fuperfuerine Puncta, eadem Operatio repeti-
tus; uhiautem tenendum, quéd univer{usjam ouotus{ic
Triplicandusi: &1 riplum ducendus pro novo Divi-
fore: ctim deinceps 1n reliquisillis tribus Multiplicatio-
nibus poftrema tanthm Radicis five Quoti figura adhi-

beatur.
Exempla.
I. IT.

+
4289 +3%

» * . (;‘45»; RﬂC‘lix- * ([33‘.& Radix.
2 A

f}Tripl: & Tripl.

2% Divifor. # Divifor, _
74:9’ Simpl. % Simpl. ¥y
44 quadr. S Multipl, & 2 Quadr. %Multipl.

$4 Cub. # Cubice
42 ¥ P Summa, »28 Summa.
P 3 #$3 Tripl-
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o3 Tripl,
F468 Divifor.

4340 Simpl.
2550 andf-g Mulripl.
+%8 Cub,

T e . — e e,

F #5962 5 Summa.

36 T[ip!;
473 Divifor.

—— e

296 Simpl.
#%4 Quadr. ;:_—Mulripi.

oy £..1
- (.,.'.Jﬂ."}

e —

e - A Y
A% PO Summa.
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invente Radicts , wt prodeat ?

bicus,

4 POFEES ( 345

34y
72§
'13%0
1035

tigo2g
345

e e = 2

595128
476100

3157075
41063624,
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Utin Excmplie allatis

-
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{’.e. LN '/Iij?&’ffE '%ﬁ Cu-
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12

369
246
23

15129
123

45387
30248
!5;39
18608¢7.

Quod finon fit exatlte Cabicus, Fafloex Radicismyente Cubici

Maltiplicatione Addatur Refidunm ,

tede Quadratis dictum,
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LIBER T EREILS;

De potioribus Elementis Geometricis,
ad MONOCHORDI dimenfionem, reliquimque

Senorum Muficorum tra®ationem Madhemati-
cam facientibus.

AXIOMATA.
1.
IneaReclainter fuos Terminos aqualiter interjacet, ciimin-
I fmitaefJe non posfit.
II.

Terminorum altereft , dquo Lmeaincipit, alter, mquem defi-

wit,  Ntngnam enim Linea wio folo Punclo ter minatyr,
111,
Inter quecungue duo Punfla media quandam aétuant potentia
protenfamintercipioportet lincam.
1V.
(wivis Line potentii media infunt Punéla , quibus dividiar.
V.
Limeain quotiibet agyas partes dividityr,
VIi.

Line partes, que in puntto equalimedio conjunguntuy , [ung
equales ; que ininequali, nequales: € alteraquidemmajor, altera
PYNOT. Vil

Linea Parallele wbigiie egualiter diffant. PRO.

=T
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datam A B bifariamin E. Pide Fig. 3,

1508,

+PROBLEMATA.
l- A
A dato Punclodata Recle Linee Parallelam Reélam Lineam
A ducere. W
Ex puncto Cducendafitlinea GH, linex A'B paral.
lela, DucaturexCad A B linea CD utcunque, atque
eidemapertura circinidelcribantur duo Arcis, alterex
Centro D, ad CE; alterex CentroC adD F. Deinde
beneficio circini capiatur intervallum E C, & transfera-
turin DF, itaue alterum crus figatur in D , & altero
criare ArciisibidemabfeindaturinF, Dico, Redam G
H per puncta C F ductam, Parallelamefle ipli A B, Vide
infrain [ubjectd Tabula Figuram T
Aliter, Delineentur duo Arctis ad unum idem inter-
vallum, ex C& E linexz datxz A B; agatiirque per extre-
mitates D F lineareCtaGH, erit & hec Parallelaipfi A
B. Vide Fig. 2,
il
Datam Reélam Lineam finitam bifaviam fecare.
Sit recta finita A B dividenda bifartam, 1. e, in duas
partes zquales, Ex Centro' A ad quodyis intervallum
(quod tamen dimidiumlinez A B excedat) defcribantur

duo Arctis, anus {uperne, alter inferne; & ex Centro B,

ad idem intervallum alii duo Arctis delineentur ., qut

prioresfecernt in C & D. ReGadu®ta C D fecabit retan

IL
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Datam Relark Lineam infeclam fimiliter fecare, ut dataalte-

ra ReclafeClafuerit,
eam Sitreta A B fecandafimiliter, utfe&aeft ReGa A C
D & E, h,e. in Partes, quaf{intPartibus AD,DE,
ral. E C, Proportionales, Conjungantur datz duz lincz
que ad A, facientes Angulum quemcunque B AC, & con-
ex nectaturre&ta BC, Deindeex p, E,agantur ¥, 6, Pa-

l‘UdC rallelzipfiBC. Dico, reCtam A B {imiliter eflefectam
era- inF&G, ateftfe®a A Cinp &, Qudd fidacatur s

€ro H, 1pfiF B parallela, fecans E Ginl; erit rurfus, ut pe
nG adec, itapradtu. VudeFig.4.
Vide - IV,

Datam Rectam Lineam finitam in quotlibet partes &quales
ter- Jecare.

re- Ex przcedenti Problemate hoc ipfum colligitur &
(A dependet. - Sirenim datarefta A B dividenda in quin-

que partes 2quales. PDultd reftd a ¢, faciente cum A B
quemcunique Angnlum C A B, abfcindantur ex eaquin-
que partes zquales cujuslibet magnitudinis, A o, D E, E F,

13 6,6 H. Quiaigiturlinea re&ta a u utcunque divifa elt,
1m ducatur rean B, & huicex punétis p, , 7,6, parallelz
ur agantur py, EK,FL,G M. Dico reCtam A B fimiliter efle
B, divifam in quinque partes zquales , ut AH. 7de Fig. 5.
ur Aliter, Ab extremis punctis A & B educantur duz
i reCtz B C, AD,inter fe parallele, h. e.quz Angulos 4 5

| Q. cons

1L




s Tw—

T O R R NRERL RA e

ficinfinite inreliquis ad Abgalum C verfus, Zide Fig.7.

122,
conftituant zquales : & ex BC ab{cindantur quatuor
partes equales BE, EF, FG, GH, utfint tot partes, unami-
minis, in quot linea eft dividenda. His deindeex A D
totidem®quales refecentur A1,1x,x L, LM. Dudtisitaque
rectis EM,FL, GK, HI, fecantibus reGtam A b, nN,0,7,
Q: dico ipfam A B fe&ameflein quinque partes zquales,
VideFio, 6. : -
SCHOLIUM.

Quandoque accidit , utlineadividenda advd fit Trevis , utejus
Divifioper Circingm effici non queat: guare tum inflyumento quo-
dam Triangulari, infrd Figuray. expreffo, wei poteris, cnyis be-
neficio lineolam reétam quantulamcny g .
particalas fecare licer, | mpereturitaque, uclincan; indato
nftrumento H1, aut etiam quamecunquealiam & quan-
tumvis brevem fecemuys in partes quinque zquales,  Pa-
retur infiramentum ejusmodi Divifioniin tot partes ac

& 00 MINES[1mas impar of 4

oAl § e

commodatum, hocpa&o: Dulislineis A B, A C,ad
reGtum Angulum cocuntibus & quafi conftraendun: ¢ /-
fer Scalenumaliquod, ex Bafi A B ablcindantur quinque
partes xquales cujusliber Magnitudinis, AD,DE,EF,FG,
GB. Deinde ex fingulishifce pundtis agantur linex reGe
in pun&tum C. & habebis inftrumentum omni quinariz
{eftioniaptum, Utenimlinea A B fe&1 eftin quinque
partes AD, DE, EF,FG GB. ita etiam lineg parallela H I
quinque 2quales continetPartes HK,KL,L M,M N,NT. Et

.
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V.

A datd Reta Linea Quadratum deferibere,

SitdatareCta A B, {uper quam oporteat Quadratum
defcribere. Ex A & B educantur Ac, BD, perpendicula-
resad A B, fintque ip(iA B zquales , & conneftatur retta
CD. Dico ABDC efle quadratum, Pide Fig.8,

VL.

Datam Rectam Lineam in quotcungue partes eqnales fecare
continua prosresfione. Secundum Mesbomium ad Prefationem in
drift. Quintdl,

Datafitlineareta AB. Hanc in duas zquales partes
fecabimusin E, per 10.Propos.lib.1. Euclidis. Intres
autem partes [equenti Methodo: QuadratoABcD 4 da-
talinea AB defcripto, &bifariamfeftaA B inE, duca-
tur linea b E, & Diagonius C B, qu prioremfecatinF, Per
hoc puntumipfi DBvel ca parallelaagatur HG. Dico
F HduplamefieipfiusF G, 1.e.F Hbeflemtotius A B,&
F G trientem - Similiter in quatuor partes fecabimusli-
neam A B, ducendo primfimlineamp G, & deinde paral-
lelamL K: eritenim I K quadrans totius A B. Eteodem
modo BN pars quinta; adedque continuando eandem
Operationem ininfinitum, inquotcunque partes£qua-
lespropofitalinea A Bfecabitur, Eademautemfetione
linez A B etiam linea C B in partes quotcunque fecatur,
utieftevidens. HzcMeibomiusdictoloco. Zide Fig.g.
Q.2 VII.
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VIL
Latus alignod Quadratiex Diagonii [eétione in qgrotlibet Pay -

tes @quales continnd progresfime  fecare; Quadratimmgne ipfim yna
eademg,opera infingnlss fuss dividere Prisares.

Conftruatur Quadratum g CD; agatirque Dia.

gonius CB; h:ecdwidaturbifariam, & perhoc punétum,
quod Ceatrum ouadrag; eft, agaturlines parallela ipfi
DBvelca, inE, peinde ducatur linea DE, atque perpun.
¢tum, ubi haclinea Diagonium interfecat » iterum aga-
tur ParallelainF, Porrg ducatur linea pr, & per pan-
aum, ubi hee Plagonium fecat, Parallelamin G, &fic
deinceps, Adedque quando Perventum eft ad partem
quafitam, qualis in fubje@a Figuraeft quinea pars ,bene-
ficio circimmenfuretur hae deorfum BH, HI, 1k, x L,L A,
b & eddem aperturs circini in reliquis quadrati Jacer, bus
b 11 | AM,MN,NO,0 P;PC; CQ ;QR,RS, ST, TD; DU, UW, Wx
I XY. Jam agantur lines perpendiculares Y M, X N,
i WO, up.: ac poftremd linex DH, Hs, $K, KQ_;Q A.
'i 4 Quibus omnibys confeltis Numeri fuo quisquelocoin.
{ 1%
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{eribantur, wt m Figura 1 o, ex{tant,

D, 1tautBD xqualis exfiftat lines CB. pemdedivifaap
bifariamin G, ex G, centro » & intervallo g g, vel G, i
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femicirculusdeferibatur AED. Tumex puncto b agatur
lincainE, uti&ex punto EinA. Actandemex B ad AD
perpendicularis educatur B E., ad circumferentiam ys.
que. DicoBE dareF Bmediam Proportionalem intes
AB,& CB. VideFig.11. v
. THEOREMA.

Siin"Triangulo Rectangulo, ab Angslo Reloin Bafin perpen-
dictlaris dulla fit : quee ad perpendicularem Triangula, tim tos;
Triangnlo, tumipfainter fe fimilia funt.

InTriangulo ABC, angulus pac fitreQus’, 4 quo
adBafinperpendicularis apatur o . Dico Triangula Ap
B, ADC, {imiliaefle, & toti Triangulo ABC, & interfe.
VideFig. 11,

IX.

Dati Greuls Peripheriam indyas ¢ quatuor , una eadémque

-operafecare partes.

Primo (it reripheria E HF G fecandabifariam. Dy
catar rectafubrendens o i, qua divifd bifariamin b, eri.
gatur perpendicularis EF ; ex puncto D percentrum A
ducta, hxcreripheriam dictam bifariam fecabit in g, Vel,
defcribantur duo arctis , unusexcentro c; alter ex cen-
troB, qui fupra centrum A eodem intervallo fe mutud
interfecent: ReGaF E per illud inventum puntum &
centrum dudta, fecabit reripheriam in duas zquales
partes.. Similiter, {ieadem reripheriainquatuor par=
tes dividendafic, alii duos arciis iterumdeferibantur ex

. Qm 3 -aC'CHj-

e g el

L = - -
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centris F & E; acnovam repereris viametrum GH, qua
cum priore F E , datam reripheriam in quatuor fecar

partes. FideFig.13.

Dati Circuli Peripheriamin fex {5 tres fomul dyyidere pertes,

Facillimo negotio hoc perficitur, modld fcias,, 1-
plam Semidiametrum five Radium, (uci alids di citur){ex-
tamcujusvis Peripheriz partem dare.  Ac proinde fex-
ta illa pars bis fumta procreat teitiam ejusdem oblatz
Circumferentize partem.  UtinfubjeGta Figura 1 4. fex-
ta pars invenitur in AB,BC,CD,DE,EF,FA. Tertia au-
temin AC, CE,EA.

XT.
| Civenl Pertpheriam una eademaue apera in quingsie ac decens
M partes fecare,
f 'L 'j Sitdatus Circulus A BC, cujuscentrom . Du&a
il autem plametro B C, erigatur p 4 perpendicularisad sc.
Deinde divifa femidiametro 5 p bifariamin E , ducatur
recta E A, cut 2qualisabfcindacur E F, adjungariirque
refta AF. pico reGam AF circumferentiz efle quintam
partem, & b F decimam. - Fide Fignram 15,
X 1L,

Datee Rellelinea Peripheriam Circuli reperire aqualem.

Sitdata rectalinea AB, quaincircularem redigen-
da, hoceft, utcircularis totidem contineat partes cjus

dem Proportionis,quotearuminlinea continentur reGa.

© DIV~
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pividatur prim@im re&a A8 bifariam in BC, €A: Peip.
de hocdimidium BC, rurfusin partesundecim , BD,
DE,EF,FG, GH, HI, IK, KL, LM, MN, NC:
tum ex hifce undecim partibus abfeindaneyr {eptem,
qu# piametrum futuri circuli conftitaune Poltremd,
fitalis reperta piameter bifariam fecatur, habetur cen-
trum O, ex quocircamferentiaipfa ducitur. Porrd a-
gatur prameter perpendicularis P Q_per centrum O ;
actum Diametermenfureturterin BK,KR, RS, & K con-
fignetur Numero 7. R Numero 14 S Numero 21. A
Numero 22. Quemadmodum igitur 7. harum partiom
ad 22, itafe haber viameter ad p eripheriam five circim-
ferentiam : id quod partes oftendunt P T, T u, uw,
W X, XY, YZ,&ab, be; cd,de, & deinceps P a,ae,
ek, fP. Vide Fig. 16,
XIIT,

Dati Creuli Cirenmferentia Reclam lineamreperive eqnalen,
Sit peripheria duftaex centro A, & inguatuor par-
tes B, E, C, D, tributa, ecujus diametro D E ducenda
fit linea clicumferentiz zqualis. Educatur primé-ex
Dranictrolineare&s quantumlibetlonga: deinde Dia-
merer dati circuli rer menfuretur inlinea dulta, nempe
MDE,EF,FG: Poftedfecetur piameter D E in fep..
tem parteszquales EH, H1, 1 K, K L,LM,MN,ND;
harum partivmunaaddaturin fine hujusJinex pun&o G,
ut babeatur G O, ubi lineailla reperta abfcindacur,

Laes
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Denique confignetur litera E Numero
G Numero 21, & O Nugiero 2.
& ultima eft expreflum. Atque aded linea eduare.
&a zqualis erit dati circuliperipheriz, & vice veria.
Actantum quoquede ELEMENTIS feu PRIN-
CIPIIS GEOMETRIC

7.F Numero 14,
Proutin Fwrd, 72

IS ; Mufico prEeipuecogno-
{cendis. Demonftrationes autem ; quas brevitatis {tu-

dio hicjam omifimus | in proximaeditione, und cum
aliis fortafle nonnullis » -addentur; interealociex 4
Euclide aliisve Mathematicis poflunt pegi.

PARTIS GENERALIS
F. I NI S,
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Denique conﬁgnctu; litera E Numero 7.F Numero 14,
G Numero 21. & O Nuaiero 22. Proutin Figurd 1 7
& ultima eft expreflum. Atque aded linea edudare.

Cta zqualis erit dati circuliperipheriz , & vice verfa,
Actantum quoquede ELEMENTIS feu PRIN-
CIPIIS GEOMETRICIS ; Muf;
{cendis. Demonfirationes autem ; quas brevitatis {tu-

dio hicjam omifimus , in proximaeditione, und cum

aliis fortafle nonnullis | addentur; interealociex

co praci pué COgno-

Euclide aliisve Mathematicis poflunt peti.
PARTIS GENERALIS
e NLI-S

1
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